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EXCELLENTISSIME DOMINE . 

t • • 

. / 

I omnibus,in quorum m a- 
j nus haec perventura funt, 
mani feft um foret, quid me 
caufae impulerit y ut haec 
mea inveta Tibi dicarem , 
opus profe&o noneflet, 
hic in prima fronte libelli 
pluribus profari, ut meum 
&: Tibi, & cuicumque h§c 
legerit, animu aperire.Ve- 
riSm,quia loge alia me ratio movit, ac ea,qua ad- 
duci folent, quicumque maximis.Viris,ceu Patro- 
nis fua fcripta commendat^ideb paucjshic expa» 
nam , quid me adegerit ad haec Tibi nuncupanda : 
.fieri quippe pollet, ut aliquisid me feciile puta- 
ret, quo eorum veiligiis infifterem, qui aeternam 
fibi nominis hmam adepti,Tibi,& Majoribus Tuis 
fuos labores racrarutj; quemadmodum fa&um vi- 
demus ah A&io Sincero Sannazario claro illius f§- 
culi ornamento,# quoSalices fuae magno Trajano 
Cabanilio Mufas , Mulifque operam navantes tuc 
. temporis protegenti dono datae funt;& ab Iohan- 
ne Cotta mollitie Catulliana infigni,a quo lepidii 
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limo dpigrammate hendecafillabisverfibuscon- 
ici ipco Calor fluvius , atque Montella fub Traja- 
ni ditione celebrata eft, Ut eidem gratum faceret, a 
qyqbenign^ fufccptusdivitiiSjhonoribufqjaudhis 
fuerat; ut praeteream Ludovicum Vives, & Illu- 
ftritfimum Dominum, D. Francifcum Verde, Vi- 
rum tum do6lrina , tum morum integritate con- 
fpicuum, Iohannem Acamporam , & plurimos 
alios, qui Cabaniliu nomenhonoris,tutelaeq;cau- 
Ta fuis lucubrationibus infcripfere . Qui veroprae- 
•claru Generis Tuidecus,fpledoremq; noruntfno- 
iut aute omnesjmeinhancfententiam addu&um 
fuille pro certo habebunt ; ut meus Jiicparvus, in- 
cultuique libellus prasclariflimo Cabaniliorum 
nomine inflgnitus aliquid.fplendoris , honorifque 
a^qUiretet . Tanta flquidem eft Cabanilise Gentis 
dignitas, atqUS nobilitas, ut ex hujus fola infcrip- 
tione sternam nominis immortalitatem confequi 
ikcillimu (it; cum inter Europae clariores, fplendh- 
diorefque recenfenda fit,flve ad ejufdem primam, 
& adonga innumerabilium annorum ferie repete- 
dam origine fpe&es,' fivfead magnitudine rerum, 
quas Summi , Maximique Cabanilii Viri pace, & 
bello infigncs geflere, non quidem intra unius va- 
ftiflimae regionis limites, qualis eft Hifpania;fed & 
in univerfafere Europa, A(iaque;quemadmodum 
• teftantur,qui rerum gdtarummemoriam fcriptis 
. tradiderunt. Sed nec deerut etiam, qui me id fecif- 
fe arbitrahuntur j ut gratum Tibi facerem Viro 
fummoper£ potenti , cum quia ab omnibus fum- 
.mo in honore, & amore habitus es, tum quia Deus 
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Optimus MaxrTe iis Fortun^bonis auxit, quse no- 
bilem Virum maximi felicem reddere pofsut. At, 
ut veritati locus lir, nullum horum me movit! 
Qu id;itaque?Maximus Virtutum omnium cumu- 

lus^quae in Te uno elucent.Crede mihif nullos po- 
tius veritas decet , quam qui Mathematicis opera 
dant; quamvis pr^ter ea, quae fuperius didta funt , 
plurima, quae in me contulifti beneficia ad hoc 
Tibipraeftandumme adigerent; nihil tamen apud 
me tatum ponderis habuit, 'quamut hoc levi mu. 
nufeulo aliquid grati exhiberem ei, qui omnibus 
virtutibus ornatus eiV. Quid enim in Viro omni 
fcientiarumgenerepreditoctefiderari poteft,quod 
in Te non fplendeat?Quid in Viro Claritate Gene- 
ris maximi confpicuo, quod in Tenon eluceat? 
Qaid deniqud in eo, qui toto corde Pietatem colit, 
quod T u ipfe fu oiraa animi contentione fcquen- 
dum , ample&endumque non cures. Te celebrant 
unanimi ore quotquot hac tempeftate literis ope- 
ram dant; non folum, ut ipforum dulce prafidii», 
& decus;Ted etiam, quia primum inter omnes lo*. 
cuih habes., tanta eft ingenii Tui vis, atque acies 
<I ua ea ferucari, atque enodarepotes,qu£ altis ob- 
voluta tenebris, multorum ingenia diujtnolelH- 
que torferunt . Id maaijfeft£ etiam apparet jex 
omnigena 'librorum copia , quam Tibi maximis 

lumptibusjincpcdibilique diligentia compar aftijin 

quo Parentis Tui fq l:mem:praeclarura exemplum 
mutatus es, cui plurimum quidem bonsediterae 
debent;is enim fu it, qui audaci nifu, tantoque viro 
^ digno non folum a levibus , perpetuoque rifu di- 
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gnispoetis, qui verboPam, riducufofafnque poe- 
fe os artem invehere conabantur, Pummoper£ ab- 
horrebat ; quemadmodum ex ipfius do&iflimis 
fcriptis , quas adhuc extant , cognofci poteft : fed 
& eas difciplinas colere, atque colendas curavit, e 
quibus ingentem deinde utilitatem univerPa Ref- 
publica Htcraria confequuta eft ; cum antea in 
nullo pretio habitae, ncgle&aeq;jacerent:ita erant 
quifquiliis , nngiPque hominum ingenia addi&a : 
hinc fa&umeft, ut fummo in honore haberetur 
ab iis , qui tunc temporis veram Papientiam cole- 
bant; unde Maximus ille M. Aurelius Severinus 
eudem &5!ibrorum fuorum, & coeterarum rerum 
haeredem} inftituit . Quis vero Te non demirabi- 
tur , ut clariflimum veras Nobilitatis exemplar ? 
Equidem h ea agere, & curare, quas Patriae decus, 
& gloriam, cun&is utilitatem, & admirationem, 
libi verb asternam laudem , nomenque allatura 
funt’, Viri nobilitate conPpicui eft ; nullus cert^ 
Tibi asquiparandus, nedum anteponendus.Quod 
vero haec, & majora in Te eluceant, clariflima, 
quae de Te Fama circumfertur, centum fuis tubis 
toto Terrarum orbe praedicat . Quid ver6 di- 
cam de ea, qua praeditus es Pietate? Profefto nul- 
lum verae virtutis genus eft, in quo excellere, pri- 
mamque locum tenere non curaverit ; in hoc ve- 
ro ita Te praebes , ut omnes long& poft Te relin- 
- quas. Neque lingula hic enumerabo, quibus ma» 

: nifefta figna dedifti, non minus ea Tibi cordi efte, 
qu^ Viros Pummo genere natos decent, quam qug 
refti, honeftique fe&atorem, qualem efle oportet 
<•' . . Chri- 



Chriftianae Reipublicae Civem; plurima fiquidem 
eflent , nequ£ huic oneri ferendo meje vires funt . 
Verum filetio hoc unum prasterire nolo, quo bo- 
noru omaium digito mSltrari dignus es, Te fum- 
jnam operan*, diligentiamque adhibui fle, ut Filii 
Tui, quibus aeternam felicitatem precor ,fandtif- 
fimis inilitutis , omniumque difciplinarum gene* 

. re-, perquam optime inftituerentur ; und& nullis 
l£boribus,fumptibufque parcens viros undequa- 
que do&iffimos arceliifti , quibus ipforum cura 
.demandaretur. Atque utinam tam nobile, fan- 
.&umque.exemplum omnesimitarentur;fic enim 
i fieret , ut & aurea fascia redirent, Terrafque ite- 
rum peteret Cglos Ailrea relinquens. Tibi autem 
gratulor , quod Deus OpL Max. votis Tuis an- 
nuit, Tuifque conatibus benedixit, dum tot, tan- 
tifque virtutibus eofdem auxit , ut quemadmo- 
dum fol inter lidera micat, fic inter ingenuos hu- 
jus Vrbis Juvenes , fplendeant , atque eluceant . 
Nullus enim morum fuavita te, animi candore, & 
fortitudine, caeterarumque virtutum ornamento 
cum ipfis comparari potel^. Cum itaqu& in Te 
uno ea omnia animadverterem pofita , quorum 
exigua pars vix , aut rar6 in aliis reperin potelt ; 
fecere non potui, quin Tibi haec dicarem, quibus 
perfpe&um haberes , me ex eorum numero efle , 
qui Te plurimi faciunt , omnique veneratione 
profequuntur non levibus rationibus addu6ti;fed 
fola virtutum Tuarum admiratione, quae quidem 
.'tanti apud n^q ponderis e (l, ut pluris valeat, quam 
. qU8? fuperius d;<Slafunt, quasque in me contulifti 
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beneficia , quibus fta tenecr, ut jure h«c Tibi de>- 
beam. Nunc itaque grate animo hsec excipias rc- 
go , cum ut meum ki Te ftudium , & obfcquium 
ingratum non fuiiie intelligam ; tum ut ab iis de- 
tendantur , qui aliena feripta carpe*©, & lacerare 
. Rivent, iniquo potius livore, quam veritatis amo- 
• *e impulfi .. Cum etenim quifque Te Patronum , 
•Defenforemque eorum, qui literis operam dant, 
probe nofcat ; nullus ita felle madebit,, ut me, 
meaque hasc inventa infequi audeat. Qu6d 
qualiacumque fint, acceptahabere non dedigna- 
tus fueris, vires, animofque mihi addiderint# ma- 
jora aggredi non dubitem , qu6 magis meum in 
Te animum notumreddam. V ale, T eque Literis , 
& Patriae ornamento Deus Opt.MardSrvefc* i- 
‘ ‘ - «' - • • ' ' i-'T 
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^PlsyM’ ^kQ yV* ^S/qcJh® j ^vTj'’ %'T: cJ^ Vi jj V* “»/'; jj'3’ *vq 
rtJ tiit» *.Kf3tj /*4f A^vf* aKPCi/^ ^fvPCi Aa- 

nHtdv** vV JVI jjJV vfacFi* 

MATHEMATICARVM 

D1SCIPLINARVM 

AMATORIBVS 

EA^THOLO MAiV S tKTlEW S.r.D. 

V T primum ad Mathematicas difciplinas animu 
applicare capi , dici no potefl>qudm ardenti er- 
ga illas amore flagraverim ^cum ob ipfarum fupra re- 
liquas , qua /cientia nomine ^fl qua /unt y appellantur^ 
prajlantiam , & dignitatem , tum etiam ob neBaream 
illam dulcedinem , qua hominis mentem allicere pri- 
mum ad fe y deinde occulta quadam vi trahere /olent . 
Quare mibi ipfl indulgens totu bis me tradere flatui. 
Verum multum , diixque dubius bafl ; cum etenim d 
prima pueritia /acris initiari (fl Deus votis annue- 
ret ) decrevijfem , longe ab inflituto meo alienum pu- 
tabam iflas tam avide JeBari . Nec deerant , qui ab 
omni/cienti arum genere abborrentes^abhoc fludio me 
avertere conabantur jdque>velut probrum jnibi obii - 
ciebant. Quem autem mihi inieceram /crupulum^om- 
Tiino exemit ter illius maximi Pbilo/ophi , nullique in 
'Mathematicis fecundi y Petri inquam Gajfendi/n au- 
guralis Oratio in regio Pariflenfl Collegio habita '.ibi 
enim rationibus firm-Jflmis oflendit^nullos potius y qud 
/acris addiBos Mi/bematicasdecere;cum ha ad/um- 
mam Vei potentiam inteliigendam , quantum infir- 
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ma humant meritu acies patitur , plurimum condu- 
eant . Hoc itaque obice , qui mibi non parvam mole* 
Jliam afferebat, amoto, totum meipjts tradidi \nibiljbl- 
licitus, quod ab iis , quos fola lucri cupido deleBat , ceu 
mentis inops digito monjlrarer.lta vero magis in dies 
crefeebat harum fidentiarum , $ praecipue Geo me frit 
ardor, ut nibil mibi potius effet,qudm Jolidos trajigere 
dies, aut cum iis,, quibus b$c eadejludia cordi erat,aut 
inter libros ad harum fcietiarum progreffum aditum 
patefacientes . Hinc autem faBum eji,ut fummo pro - 
fequerer amore, & veneratione, qui omnem curam, di- 
ligentiamque adhibuerunt , ut bas difeiplin as promo- 
verent . Quare quotiefeumque fe fe mibi occajio offe- 
rebat , Vietas, Galiltos , Borelliofquefummis laudi- 
bus extollebam ob ipforum praclara in Geometricis 
inventa\Cartefum vero,Fcrmatiumque,ceu duo da- 
rijjima Geometria lumina, demirabarleo enim ob ipfo- 
rum exantlatos labores deventum ejl , ut facilli- 
mum ft ad Geometria penitiora arcana ritndda adi- 
tum facere, ut bene norunt, qui ipforum praceptisim- 
butifunt. Cumque animadvertiffem , quantum jaBu- 
ra paffa Geometria foret ,f borum Virorum elucu- 
brationes publici juris faHa non fuiffent ; perpetua 
nota eos dignos cenfebam , qui aut aliorum inventa 
fe pulta jacere patiuntur , aut propria palamf acere 
no u f at agunt . Ego vero itafemper ab boc abhorrui , 
ut infuper putaverim, omnibus effe,nulla interpqfita 
mora, communicandum , f quid novi in bis fcientiis 
reperire contigerit , nec diu in mente, aut adverfariis 
latere patiendum effe; melius quippe, fetkiuf que A 
multis nova inventa excoluntur , atque promoven- 
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tur, quam aB urio: Ut pr at er e dm, 'quod ipfa cunSati» 
maximo f ape cedit detrimento\ut bene multorum exe- 
pia monent , qui morte pr aventi ater na nominis im- 
mortalitate fraudatifuere . Hac cum ita fe babeant\ 
inique me agere exiflimarem , Ji libenti , candidoque 
animo V obis, qui idem,fed falicius calcatis iter y banc - 
nuper d me excogitatam methodum defcribendi non 
Jolum lineas illas curvas , qua primum poji Conicas 
feSiones locum jibi vendicantjed eas etiam ,quabas , 
■eat er af que deinceps , & miro quidem ordine , in infini- 
tum confequuntur , imp artirer. Opusd nullis quidem 
antehac , ut fciam,perathm ‘ y c mmbus verojummope- 
re optatum. Id vero , eo libentius , citiuf que, quam par 
ejjet Volis ofierre aquu mihi visu ejl,quod ab boc fu- 
biimis illa,Calitufque( liceat bisverbis uti )de locorum 
ton.poftione demijja fidentia , quajatn ulterius pro- 
moveri potefi, pendet. Spero etenim Ji quis mibi opem 
ferat , auxiliatricefque, manus porrexerit , ut quam- 
primum loborum Jupef olidorum facillime comfsofitio 
abjolui f ojjit ; baefiquidem methodo , qua cubicas pa- 
rabolasybyperbolajque in plano deferibv, plurima aii$ 
curva ejuf’ em generis dejeribi po£'unt,ita ut non ad- 
modum difircilejit , cujuf cumque loci curvam inve- 
nire. Quin ex ipfa , qttam adducam , metbodo manife- 
fie,nifallor,colligiturJi eorum locorum compofitio per - 
ficidtur , qua ad tertiam y vel quartam dimenfionem 
ajficrgunt y perquam facillimum fere , & catera com- 
ponere : in fequentibus fi 'quidem demonjirabopluri- 
' mas proprietates, qua alicui curva co veniunt, e afie, 
babita ratione potejlatum cateris curvis conveni - 
re x eodemque infuper modo demenfirationem procede - 
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re\quod quidem metbodi elegantiam fatis demonjlratl 
Quare cum Apolloniana parabola bac proprietate 
pr adita ft y ut quadratum cujufcumque ex applicatis 
sequetur plano fub parametro in inter captam; eadem 
bac proprietas , is parabola , qua banc confcquitur , 
covenit , ;» Apolloniana deplano diftafunt , 

• 7» bac de folido intelligantur.DemonJlratio vero y qua 
amba ba proprietates devtonjlrantur , »ow folitm ea - 
.</«« , atque unica eji y fed ii locum etiam habet in al- 
■tioribus deinceps curvis ; unde abfqueiniuria dicere 

aujimpion reBamfmplicijJimamque adbuc initam ef 
f e viam , ad Conicarum feRionum proprietates 

detegendas itur , neque etiam bene injlitutam ejfe lo- 
georum compojitionem . Quare nil aliud ad hanc aded 
rutilem doRrwam premovedam fuperefl , d Optimi ve- 
ra Geometria Amatores , «/ animum ad borum 

locorum compojitionem advertatis; quandoquidem $ 
■maximi labores , moleJliaque y quas imprejforum men- 
■da^atque errata pariuntjublata funt\l llujlrij fimum 
quippe y atque Excellentijjimum Dominum D.njero- 
nimum' Onerum C ab anilium y V irum tum generis no- 

• bili tat e confpicuum y tum virtutum ommu ornamento 
infgnem rogavi , ut profua y Majorumque fuorum in 

- Viros literis addiSos propenjione , huic rei opitulare- 
tur. Qui quidem Jumma animi alacritate omnem ope- 

':ram pollicitus , libenter boc onus fufeepit , ut propriis 
■fumptibus de eorum editione curaret , qu{ ab aliis ad 

- b anc rewfpeRantia excogitata ad ipfum tranfmitte- • 
rentur y una cum aut borum nominibus y ne quis b ant il- 
lam y quam fibi co paravit,' gloriam amittat. Quod f id 

'■nobis ad exitum perducere contigerit f baud minus boc 

fi- “ 



foculo naBa in ereme tum Geometria erit, quam pro. 
xime elapfo fummorum Virorum opera , & labore ; 
itu ut fi multum ipfs debemus, non minus etiam no- 
bis Nepotes nojlri debeant . Hoc autem opuf culum 
in lucem emiji iribus epijlolis comprebefum , .quarum 
fecunda , in qua difficillima, qua m CartcJianaGeo - 
metria Jitnt , enodantur , atque explanantur , Illu- 
frijpmo Domino , D. Didaco Vincent io a Vidania 
Regii Sacelli Prafuli , Jiudiorumqtte PrafcBo nun- 
cupata ejl\cum etenim decrevijjem coram i) fo, at que 
lllujlrijjtmo Senatu de Geometria d jferere , ut idem 
una cum aliis mei periculum faceret ; poffemne iujli- 
tusnda iuventutis in bis difciplinis munus obire\nec 
cum tempus aderit, quod pollicitus fum,prajtare va- 
leam ; Neapoli enim abfum : animadvertere , atque 
judicare exipfa, # reliquis cpxftolisipf e cum aliis ^ 
quorum ejl, poterit, an buic oneri ferendo mea vires 
Jint. Ceterum eos, quibus mecum in eodem Jladio cur- 
rendum ejl , rogatos velim ; ut pro bono harum difei- 
f Unarum incremento, typis etiam committere velint, 
qua ab ipfs excogitat a funt-fic enim jiet, ut pateat 
non minus bujufmodi difciplinas Italiscordi e]fe,qua 
reliquis Europa gentibus . Valete , iS Ji quid bon[, in 
■bis meis inventis inejl, benigne excipite. 

* .* ' f , . . 
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lllffjlrijjimi , NobiliJJimique Viri 

JOHANNIS MICHAELIS 

‘ ‘ C A B A N I L I I 

Equitum Catholici Monarchoe Frjefe&i , &c* 
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Vi legit hunc , Veterum mirari inventa , libellum 
Delinat, & quicquid prifca Mathefis habet . 
1NTERVS nobis en claufa arcana repandit } 

Et docet inlolitas abfque labore vias . 

Gallia jam fileat, nec jam fe Gratcia ja&ans 
Laudibus ipfa fuos tollat ad aftra Viros : 

Nunc dedit Heroes tellus Saturnia , quales 
^tas nulla dedit » nec dabit ulla dies • 



ALIVD. 



T? Ia age, BARTHOLOM£E,novos meditare labores ,' 
Et tadtum i nullo contere tutus iter . 

Quid ceflas nobis referare arcana Mathelis? 

Arcana k magnis non patefa&a Viris ! 

Edas illa precor , quar nunc incognita multis 
Quicquid fpledoris,quicquid honoris habet, 
^ternum Tibi nomen erit. Tibi fama perennis , 

Sic tibi permagnum , perpetuumque decus , 
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EMIN. PRINCEPS. 



I Ufsu Eminentias T use, Librum , cui Titulus ell 
Aditus ad Nova Arcana Geometrica detegenda 
per Bartholomaeum Intieri Florentinum editum , 
attente per legi, in eoque nil a Fide orthodoxa de- 
vium, nil bonis moribus dillbnum reperi,imo cun- 
ela ' ad litterarie Reipublicae decus augendum, nec 
non ad eruditionem Chriftiani Hominis ^Geome- 
tricae facultatis ftudiofi, conducentia, fum admi- 
ratus, quapropter ut publici Juris fiat, in lucem edi 
pofle, cenfeo,li tamen ita Eminentiae Tuae videbi- 
tur , interim PaftoralisBenedi&ionis exoptans ra- 
dios, humillime deofculor Sacre Purpurae oras, ex 
Carmelo Beneventi hac die ai .Novembris 1 703. 

Eminentia Tuae 



Titimill. & Obfequentifs . 'Seruus 
M.Fr.Albertus Annubba Carmelita. 



Imprimatur die 2 3 .Nouembris 1703. 
Fr. Vincentius Maria Card. Arcbiep. 



ERRATA 


CORRIGE. 


Pag. linea ' 




f 14 BG 


BC 


6 2 conflituta Efficiente 


confiituatur Efficiens 


14 26 quadratocubus 


quadratoquadratum 


16 21 AS 3 


SAB 


2 % 10 primam 


fecundam » 4 


- 11 plano 


in plano! • ' 


q f 3 j pmeream 


prarteribo 


38 7 pundtum 


p.n£o 


Eade Eade ipfos 


ipfas 


. Eadem 31 Heri 


cieri 


41 17 quadratoqnadratica 


quadratofolida . 


49 22 x 3 y 


y?x 


f? pen. in prima eptftola 


in fecunda epiftofa 


H olt. prima fex» 


prima fecundi 


S 9 4 r 


r 4 


60 in aliquibus locis ponatur D pro A . 


•jl ij Diameter 


Parameter 



Haec , & plurima alia, quae irrapferunt menda » 
corrigas benigne Le&or,etia atque^etiam te rogo. 




EPISTOLA 

PRIMA 

Ad lllujlrifs.fa Excellentifs. Dominum 

DxDOMINICVM 

I V D I C E 

Cellamaris Principemjuvenacii Ducem,Tertftii 
Dominum, S.Jacobi Equitem,S.C.M. a confir 
liis infupremo Belli, & Jtalise Senatu, &c. 
Hifpaniarum Magnatem. 

In qua 

De or tu,atqu& in plano generatione infinitarum 
Parabolarum agitur , in quibus applicatarum 
cubi, vel quadratoquadrata, &c.aequantur 
vel folido fub quadrato interceptae in 
parametrum,vel planoplano fub cubo 
intercaeptae in parametrum , &c. 
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»r i, t \ 'ihril ,r **Mr r n •»■>•» *• ■ - . , 1 

Illuftrifs. & ExoeUentirs. Domino 

t r-~j : i. rG \r,9u") c-7ttrri:*vl : .( v"-^ - i-t-**" 1 « •' • • * : 

D. DOMINICO 

.JUDICg jUVIiNACII OVCI , &c. 

-hcto *ii D •Miiat; i j r> - v. - - 

... BMTHQLQM&US IHTIEKl S.P.D. : 

( i q nm jio >a wc >aiJ 

J/qojjs unquaroifait y Excellentifltme Domine ,* 
i. qui «os plurimi fecerit, faciatque, i quibus Ma- 
thematica difciplinas in pretio habit* , & cul- 

it« funt,is profe&o ego fum,'cui nihihpotios fuit, 

:i 3 /1 hc ^ft»quacn tales viros veneratione profequi, ip- 
fpruiwjoo amicitiam, cum mihi licuit, comparare^vel certe- 
grata recordatione , laudibufque eorum nomida extollere , 
qui! pod© -v ita: fu n Si i dehis difciplinisibene meriti fuere 5 
casteria enim mente r Arahinad illos prasftare nuto , 'qbi le- 
vibusrftudiis poUhabkis^atque.hanc viamrngreflj. ad vera* 
xnov.fcientiarufn fedem , quae procul dubio Mathematica* 
iuntrr pefvenire caluerunt wr Qjtaee/cum Hepius ittterdifle- 
jnndqnsi Uoh> hft*um fcientferuindl udblis + quosj nofto £no- 
Cco au/aPm; pU»li9io» i) ^quique -Oori .-vqigarem fibi gloriam 
qo.nlparahinO .Tecb in hrfcs-difctplsiriiy.pervenilfecogfio- 
Yeijim, (quo.nullus , vel pauci pervenire potuerunt , maxi- 
ftio fuflrt affe^ui de fidtrio in Tbam amicitiam, atmre in eo- 
cum qujnejBUin,qui Te maxime coibat obiferva'nt,ec 'amant, 

A re-* 
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lecipt . Et jam mecum ipfe conftitueram Excellentif- 
fimum Dominum Celamark Principem digniffiqniflB;., 
tanto Patre Filium , tum literarum omnium > quibus 
ornatur , fplendore., tum. animi magnitudine» huma*- 
rutate %, morum integritate , caeterarumque virtutum»- 
«fuae nobiles viros decent , ornamento , rogare , ut me Tibi; 
per literas commendaret . Verum , quia id paula temporia 
opus habuiflet, Neapoli enim nunc abfum, & ftudioru meo* 
rum caufa , atque ut mbtem geram Illuftriffimo , & Excel- 
lentillimo Domino meo D. Hyeronimo Onero Gabanilio ^ 
qui etiam Tibi plurimafn falutem dicit , inorae impatiens 
Senteritian*mttto>nuljoqpe Adhibito Patrono, en ad Tebae 
Epiftola venio , etiam atque etiam rogans , ut me n^ei voti 
compotem reddas * nihil enim mihi jucundius accidere po* 
teft, quam me totum ei devovere , qui nullis Generis clari- 
tate , fortuoique bonis dedit , omnes verodo&rina , caete- 
rifque virtutibus.quas a majoribus accipere non poflumus, 
fed nobis nos metipfi comparamus, prjecellit. Vt verb ; ma- 
gis Tibi perfnarum fit, qu5 in Te exardefcat animus meus» 
utque mihi fadlior aditus pateat, libens hoc Tibi munus of- 
fero , exiguum quidem , at non (pernendum , otxejus , qui 
donat in Te obfequium , & (ludium , qui nihil apud fe cha- 
xius , vel prseftantius habet , quo fuam in Te obferaantiam* 
notam reddat . - jj ■ r jr' v ' -j j i * \ 

Id verb eft , quod nuper excogitavi de ortu, atque in pla«' 
no defcriptione. infinitarum Parabolarum» in quibus cu- 
bus-, vel quadratoquadratum , vel quadratocubus appli- 
catarum, & ita deinceps, aequatur folido, vel quod fub qua«- 
drato interceptae inter verticem, & applicatas in datam re^ 
dam , fi ve param etrum , vel fub cubo intercepte in para« 
metrum , aut fub quadratoquadrato intercepte in para* 
metrum concinetur , & ita etiam deinceps . Quod quuleav 
inventum quStam utilitatem Geometri* allaturam fit -Ti- 
bi judicandum relinquojex hac quippe methodo hujufmodi 
curvas defcribendi non folum elegans difficillimorum pro^j 
-tt '• • - ble« 
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blematum pendfet fotfotio * feti k 9od/i»r locorum* quam 
cxlitus demitiam puco , qub clarius Oeomebria; mirkcal* 
eluceant , multum incrementi accipere poteft \ utprate» 
ream qubd ex ipfa defcriptione plurima; harum curvarum 
.'proprietates erui potiunt* quibus, & naturalis Philofophia, 
it eunda denique Mathefis non parum promoueri potfit. Si 
etenim primi generis curva;, qua; tres , aut quatuor tantum 
fune Parabola videlicet , Hyperbola , Eilipfis, atque Circa» 
lus ingentes (uppetias Machfcfi, atque Philofophia; tulerunt , 
quis non videt maximas ab his prasftari potie, qua; non qua» 
tuor , aut quinque, vel decem, aut centum, fed numero in» 
definita; fuut ? Sed ha:c facis dida fint } nunc ad propofitum 
.▼enio,& piante, live Apolloniana; Parabola; in plauo deferi- 
ptionem primo loco tradam, ut manifefte appareat genelim 
curvarum , quas deferipturus fum , earumque etiam , quas 
Veteres coni fediones appellare confae veru nt, non h folido, 
Sit /pii & eono,petendam efle, fed ex planoj cum hoc naturae 
•magis confonum fit, fimpliciufque, quemadmodum ex me» 
thodo , quam allaturus ftf/n cognofei poterit , ex qua mira 
apparet harum parabolarum Natura , atque ordoj ad altie» 
res quippe tranfitus fieri non poteti , nifi prius fimpliciores 
cognitas habeamus: quod quidem plurimi in Mathematicis 
faciendum eft. Itaque prima parabola ( ita deinceps appel- 
Jare libet Apollonianam parabolam) originem trahit & linea 
teda,fecunda , (ive cubica ,> 3 'prima $ tertia, fi ve Quadrato- 
quadracica a ffcounda , five cubica , & ita deinceps eodem 
•ordine. An vero has eafdem curvas e folidis eruere liceat hoc 
fimplictilimo ordine, videant ii, quos nimium deledat foli- 
dorum contemplatio.Ego vero ita prima parabo 13 defer ibo» 
- - • In figura prima hujus epiftolar<fit triangulam ifofce- 
le BiH , cojui teqaalia latera fint BI,1H, qu* qnidem inde- 
finitfe producantur , latu» B! ad partes D-, & A : latus HI ad 
partes Q , reliquum vero latus BH ad partes C, latus autem 
HiV ita moveri concipiatur , ut femper fibi ipli aequidillet * 
' atque dato fui pun&o H maneat femper iniatere BH * motu 
: v ■ v > au- 




autem fiio moveteetiam Tatiae redamlD datanvqu» quN 
dem femper applicata maneatin latere B I , pundum autem 
ipHus maneat femper fixum in latere HI,it» ut quando JaV 
tus HI excurrit ad partes C,& re$a IDtedatad partes S.ca 
vero latus HI accedit ad pundum fll, Se reda ID etiam id 
pundum B accedere debeatiRer panda, autem H,Q iranfeati 
reda HD, quas libere perhoc puda excurrere pofik.In pan- 
do autem B conftituatur reda BG indefinita, ad partes G> 
qua; circulariter moveri.poffic in eodem pundo JJ , quaque 
parallela femper exifiatreda HD. Hac itaque reda BG re<* 
dam:HG interfecabit-. Dico ex hac iucerfecatione curvam 
oriri ,qua.prima parabola, five Apolloniana parabola erit* 
cujus vertex erit B, diameter reda BK,qua parallela ducitut 
reda HG, applicata veroeruc ea: omnes, qu* aquHiftante* 
ducantur reda: ADS,v e lutreda GK,Hac autem omnia de- 
monflrari facillime ponunt $ fumto quippe in curva hac r&W 
tione.defcripta, quolibet pundo, ut G, conftituifque redis ; 
quarum motu.atque int,erfedione defcripta fuit in ea ftatio- 
nc . uti fuere , quando defcriptumieft pandum G ( id ver# 
fieri intelligatur, quoties opus erit, quod hic monere vifum 
eft, ne eadem in fequentibus, non fine tua moleflia.repetere 
cogar ) fimilia iraque ecpnt triangula D 1 H, G 1 B, (a) quare 
ita erit DI ad IH, ut BI«ad 1 G,& redangulum fub extremis,' 
i nem pe redangulum DIG aquafiitur redangulo B)H , ( b )» 
Qu jniam vero Bl aquatur 1 H , (c} erit redangulum DIG 
aquale quadrato BI,hoc eft ex pundo Gduda GK parallel* 
Bl occurrente reda BK in K,erit redangulum fub DI in re* 
dam BK aquale quadrato Bl, velGK, unde omnia, qua de* 
.monflranda erant, patent. Quod fi reda HIG perpendicula- 
ris fuerit ad redam AS,diameter BK erit axis»Quomodo ve- 
ro ex altera parte continuari hac curva poflit fatis ex appo- 
litis fchematibus patet j quare in hujyscurvwdefcription# 
amplius non immorabor, r - 

Vf-i 



(*) 29.fr/01;, & 4./, X ; (b) 16.fi* (c) 4 fe*. 
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i “? aC *!" P erven,fe poWerantilohannes liquidem 
- Jf* *'* , . ol, 8"" f> " e . 9'» met « Parabolam, & reliquar coni 
• fe&ionejin plano fatlsbelle defcripfit , eerom , priecernuam 
. quod ulterios lille progredi non potuit, ejufdem methodum 
«offra;. poli habendam puto, non folum.quia unica, fe limpli- 
Ciihma utimur , tam cum data diameter e 11 axis , vel non ; 
verum etiam , quia Jwc ad infinitas alias parabolas defcri- 
bendas aditum patefacit } ita ut dicere aufim , me ulterius . 
quam alii , pneterveflum , iinmenfum apervifTe iter , cuius 
quantumvis emenfus fueris, nunqtia tamen metam attigeris. 

Quoniam vero in fequentibus eodem fere motu reflas li- 
neas cieri concipiendum «ft,ideo nonnullas ex his, qu* prc . 
cpu* ,n defer, ptione font. iftis appellationibus defignabi- 
mus. Efto itaque BG, per quam refla HG movetur, f?ve re- 
fta , vel curva fuent DI RECTRIX . fl G vero, qua; fempec 
Gbi ipCt pmlella movetur DESCRlBENS,cum vero ipfa^ft 

in punflo B, ubi conftituitur vertex anguli HBI, Defcribens 

PC -a reCla Ve . r ° BG ' EFFIC1 ENS, reda autem 
AS Eflicien^.aftationepnmajPuuaum vero B Polus appeU 

, hb Jl ar: d ^ta DI Intervallum vocetur. His pr*- 

miflis ad fecunda; parabola; deferiptionem accedo ' 

' Cum prima parabola illa fit, in qua quadratum applica . 
<tx «quatur reflangulo fub interc*pta , & data refla P nt fu 

pra demonftratum eft , primum autem locum po ft quadra - 
• tum cubus occupet i illa dicenda erit fecunda parabola , i„ 

: qua cubus applicata;, *q natur folldo, qPod continetur fub 
data in quadratum intercepta; , Vel cerre n 1 i:j r . . r , 

. Iu figura fecunda hujur Epiftolas ««Ice A diametro AB , 

— ■ - _ para- 
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paiametro AS prima parabola defcribatur AC % tum fn spi 
fius vertice A, ut Polo, conftituta Efficiente AD, Diredricc 
eadem parabola AC, Defcribente vero CBD, quae At perpe- 
tuo applicata ad diametrum AB , cujus punctum datum < 2 , 
fit seper in parabola Diredrice, quaque femper fibi ipA pa- 
rallela moveri concipiatur, motu autem fuo,ut fupra didum 
eft movere faciat redam BI , aqualem parametro AS , quae 
quidem BI maneat femper applicata in diametro AB ) reda 
autem CI tranfeat femper perpunda C , k I , cui parallela 
femper exillat Efficiens AD.Interfecabunt itaque fe fe Effi- 
ciens , atque Defcribens $ Dico ex hujufmodi interfectione 
curvam AOD procreari, qua; fecunda parabola erit , cujus 
vertex erit A , diameter reda AE , qua; primarti parabolam 
AC in pundo A tangit , Ave Defcribens in (latione prima ; 
applicat* vero eae omnes,quae ex quolibet hujus curv$ pun- 
doparallelae ducuntur diametro AB , Ave Efficienti in (la- 
tione prima, quarum una in reda DE confpici poteft $ Dico 
autem cubum hujus applicat* DE , aquari folido, fub qua- 
drato intercept* AE , in Intervallum BI , Ave parametrum 
AS ; quod ita facillime demonftratur . 

Quoniam enim parallela eft AD ipfi CI fimilia erunt 
triangula IBG , ABD («) quare ita erit /B ad BG , ut AB ad 
BD,ergo redangulum IBD aquabitur redangulo ABC(b); 
quod A utraque haec redangula in BD ducantur, erit folidum 
fub BI in quadratum BD aquale folido fub tribus DB , BA 
BC . Quoniam vero continue proportionales funtlB , BG , 
BA,nam 1 B *quatur parametro AS (c):ut autem IBad BC, 
five ut BC ad BA ita AB ad BD (d ), continue etiam propor- 
tionales erunt CB, B A,BD,ac propterea cubus,qui At h me- 
dia AB *quabitur folido fub tribus DB» BA, BC (#): hoc efl 
cubus AB, Ave ED aquabitur folido fub data BI, Ave para- 
metro AS in quadratum BD,Ave AE.Quod erat demonftrS- 
dum. Quod 



(a) primi, fr 4. fex. (b) 1 6ftx- (c) il.hb, 

primi Apol, (d) 4. fex, (e) 36. Vnd,: '*.. 
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, Qubd fi cutva AOD, ex altera parte, qua eft pandum O 
continuare velimus, facillime id praeftari potent} produ&a 
namque diametro AB ad partes O, vertice eodem puflo A , 
parametro autem eade refla AS defcribeda eft circa diame- 
erum AG prima parabola AF , ita ut applicatae ad diame» 
trum AG parallelae fint applicatis ad diametrum AB,hoc eft 
parallelae fiat reflae CBD , quam modo Defcribentem 
vocavi. Srenim polo A , Defcribente una ex applicatis ad 
diametrum AG,refla videlicet FGH, qua? certo fui pun&o. 
Ut F,maneat seper in Direclrice,quae fit parabola AF, Inter- 
vallo vero refla GKarquali parametro AS, Efficiete aute AHI 
parallela rectae FK,quae per pun&a F,K tranfit, curva AOH 
ex interfeflione Efficientis AH , Defcribentifque FGf/de# 
feribatur; erit haec eadem parabola ^00 ad partem H con- 
tinuata , quemadmodum manifefte apparet . 

Ex hac autem deferiptione patet. Efficientem inflatione 
prima , five reftam GAB deferiptam parabolam in pun&o 
A , five Polo contingere : fumto quippe in curva quolibet 
punflo,ut D.femper demonftrabitur ide exiftere fupra ref!2 
AB.ltem reflas omnes, quae Efficienti in ftatione prima, five 
recta: GAB parallelae ducuntur, atque utrinquein curva ter- 
minantur.bifariam k Defcribente in ftatione prima, fiy e re- 
fla A E dividi ; fumto quippe in curva AOD quolibet pun- 
- flo, ut D, dudtaqueDEH parallela GAE , haec in Defcriben- 
tem AE,atque in curvam AOH incidet, quod facile demon- 
ftratu eftj incidat itaque in H, dico bifariam in E dividi: ex 
proprietate fiquidem hujus curvae, tam cubus ED , qu^m 
EH aequantur folido fub parametro in quadratum A E, qua- 
re cubus ED xquabieur cubo EH ,' ac propterea EH , ED 
aequales erunt. Patet infuper Defcribetem in ftatione prima 
AE vocari p^fte diametrum huju? curva? , quando autem 
AB eft axis parabolae primae AC , AE erit etiam axis fe- 
cunda: parabolx AOD : at DEH ,omnefque parallelas AS 
ad eandem diametrum 9 five axem A E applicatas efle con- 

ftat 
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fiat. Manifsftutn etiam efl applicatarum cubos inter (ceffe,’ 
Ut ab interceptis quadrata . Item ita elfe para metrum, fiv© 
re&am AS ad applicatamDE > ut ejufdem applicata; DE 
quadratum , ad quadratum intercapta; A E } fi nempe tam 
quadratum applicata», quim intercepte pro bafibus horum 
(olidorum accipiantur, parameter verb,ac applicata pro al» 
citudinibus(d)D.emonrtrari etiam poteff,redlas omnes,quae 
diametro parallele ducutur in uno tantum pu&o parabola: 
occurrere} que vero quemlibet angulum cum diametro co- 
• fiituunt,in duobus pun&is occurrere.Item quodlibetxurv* 
punftutn parabole verticem efle pofle , & que ipfi dia» 
metro parallela ducitur, diametrum fore.ad quam applica* 
tfe erunt ee redte , que contingenti in vertice parallele du- 
cuntur} atque adeo via fterni poteflad ducendas redtas, non 
folum que hanc curvam in dato pundlo contingant, fed eas 
omnes , que expofica methodo defcribi poflunt , que qui- 
dem curva;, ut deinceps offendam, indefinite funt.Quoniam 
vero uberiorem de his curvis tranatum editurus fum,fi vo^ 
tis Deus annuat, ideo ab his demonftrandis abllineo , Tibi 
precipue, qui ea, qua polles ingenii acie omnia hec. Se lon- 
ge penitiora fcrutari potes . Quare ad defcriptionem tertiat 
Parabole tranfitum faciam . 

Tertia verb parabola illa eff » in qua quadratoquadra- 
tum cujufvis ex applicatis equatur planoplano ,quod con- 
cinetur fub cubo intercepte in datam re<3am,five parame- 
* trum . Qubd verb parabola que hac proprietate gaudet ter- 
tium locum inter parabolas occupet, ac propterei-tertia di- 
cenda fit , ex eo patet , quod cum quadratoquadratum pro» 
xime cubum fubfequatur, etiam hec fecundam Parabo- 
lam fubfequi debeat. /d verb alia infuper ratione colligi po- 
teft. Prima enim parabola illa eff in qua parameter, five da- 
ta redii eandem habet rationem ad applicatam , quam ei- 
dem applicata ad interceptam} quoniam verb poft lato* 

qua- 



^nadratum , live planam fubfequftur $ ideo & poft primam 
■parabolam illa veniet,in qua data reba,five parameter ean- 
dem habet proportionem ad applicatam, quam ejufdem ap- 
plicata» quadratum, ad quadratum intercarpt*} quare quam 
iupra defcripfimus parabolam , fecunda dicenda eft , in ea 
enim parameter ad applicatam eandem rationem habet, ac 
ejufdem applicat» quadratum ad quadratum intercarpta: 5 
cumque a quadrato ad cubum fiat tranfitus , etiam a fecun- 
da parabola ad eam fiet tranbtus,in qua parameter eandem 
habebit rationem ad applicatam , ac ejufdem applicatae cu- 
bus ad cubum intercarpta?} hoc eft in qua quadratoqua- 
dratum applicatae aequatur planoplano fub cubo inter, 
caeptae in datam rebam ) haec autem curva tertia parabola • 
Vel Quadratoquadratica ab ea , qua gaudet praecipua pro- 
prietate dicenda eft,queraadmodum & prima Parabola pla- 
na appellari ccnfuevit . 

Huiufmodi autem curva,Vir praftantiflime» eadem pror- 
fus ratione , ac fecunda defcribi poteft. In eadem quippe fi- 
guraomnra ut fupra intelligantur: fed Direflrix AC non fit 
prima parabola,fed fecunda io qua videlicet cubus applica- 
tae aequetur folido fub quadrato datxreba?,five parametri in 
interc*ptam$quamvis autem nullus huius fecunda parabo- 
lae defcriptionem tradiderit, ego tamen illius defcriptionem 
•iaciiiter abfolvam,JTeque,cum fecero, certiorem ftatim red- 
idatn (a)» Nunc autem liceat eadem uti, ac fi defcripta e flet, 
itit4 fimplicifiima non deflebatur via. Dico curvam, qu* ex 
•Defcribentis CD, Efficientifque AD interfebione gignitur 
•tertiam parabolam ede, cujus vertex erit A: diameter vero 
jAE,X)efcribens fcilicet in ftatione prima, parameter autem 
*AS , applicata vero DE, omnefque xquidiflantes Efficienti 
;GAtB in ftatione pximaiprtecipua vero hujus curva; proprie- 
tas erit ^ ut qutdratoquadratum cuiufcumque applicat* 
PE, sequetur planoplano fub cubo interc*pt* AE , vel 

B BD 



(a) Vide epijiolam tertiam , 



/ 
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BD ia Intervallum B I, flve parametrum AS» vel quod idem 
«ft ut parameter BI ad applicatam AB , vel £0 eandem ha- 
beat rationem , quam cubus ejufdem applicata; D t ad cu- 
bum intercxpcae DB , vel AE. Id vero probari poteft facilli- 
ma quidem demon&ratione,qu$que in altioribus etiam cur- 
vis locum habeat , ex quo quidem hujus methodi elegantia 
fatis elucet. Quoniam enim, ut fupra didum eft,fimi!ia funt 
triangula CBI,ABD erit ut IB ad BC,quemadmodum AB ad 
B 3, quare & cubi ab his curvis proportionales etiam erunt 
(a)iergo ita cubus IB ad cubum BC,ut cubus AB ad cubum 
BOjqaoniam vero ex proprietate fecundae parabola; AC, cu- 
bus BC aquatur folido fub quadrato parametri BI in inter- 
ceptam B \, erit cubus BI ad folidum fub quadrato ejuf- 
dem BI in BA , vel quia eandem habent balim , quadratum 
nempe reda; BI, ut data BI ad AB, vel ED.ita ejufdem AB» 
vel ED cubus ad cubum BD , vel intercaepta; AE. Quod 
erat oftendendum . 

Ceterum, Sc ex hujus etiam curva; defcriptione manifefta 
funt ea omnia,quac fupra de fecunda parabola dida funtjubi 
verb illic diximus , ita effe parametrum, live datam redam 
ad applicatam, ita quadratum applicata;, ad quadratum in- 
tercarpta;, dicendum in hac eft, ita efle parametrum , Gve 
datam redam ad applicatam , ut ejufdem applicata; cubus» 
ad cubum intercepta;, quod quidem fatis manifefte patet • 
Notatu infuper dignum a;xiftimo,praecipuam proprietatem 
cujufcunque harum curvarum , qua; hac methodo defcribi 
pofTunt, unica inniti demonftratioue: etenim demouftratio » 
qua hujus tertia; parabola; praecipuam proprietatem proba- 
vi, locum etiam habet in fecunda , quarta , quinta, fexca,& 
reliquis , ut in fequentibus palam fiet $ Quod vero locum 
etiam habeat in fecunda , ita demonftro . In eadem fecunda 
figura fit curva AOO fecunda parabola defcripta Diredri* 
Ce AC » qua; fit prima parabola, Defcribente vero CD,effi- 
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ciente AD, &c. ut fupra, demonftrandum eft cubum cujuf* 
cffqne applicat* DE aequari folido fub quadrato intercatp-» 
tae AE, in datam Bl.Id autem demonftrandum eadem pror-* 
fus demonftratione , ac in tertia parabola faflutn eft . Quo- 
niam enim proportionales funt 1B, BC, BA, BD, k quadra- 
ta , quae ab his curvis fiunt, proportionalia erunt (a ). Sed 
quadratum BC aequetur reflangulo fub parametro, five re- 
fla IB in BA(£), ergo ita erit quadratu 1B ad reflangulff fub 
IB, & BA, hoc eft ita IB ad BA(V),ut quadratum AB ad qua- 
dratum DB, quare(^patet cubfi AB, aequari folido fub qua- 
drato BD,velAE in redtdatS BJ.Quod erat demonftrandCf. 

Quod verh haec eadem demonftratio locum in caeteris de- 
inceps curvis habeat,in fequeotibus manifeftum fiet , dum- 
modo quod hic de quadrato, in tertia decubo, in quarta de 
quadratoquadrato dicendum intelligatur . 

E quibus , ut puto , manifefte apparet, hanc defcribendi 
curvas methodum , pro fimpliciflima, & maxime naturali , 
'ac germana habendam efle, dum non folum ab hac unica 
Omnium in infinitum parabolarum genefis facillime dedu- 
citur, fed praecipuae etiam, primariaeque ipfarum proprieta- 
tes afb unica, & per quam eleganti demonftratione pendent, 
ut in altioribus parabolis manifeftum fiet . Id vero an cono- 
rum, vel aliorum quorumlibet folidorum fe&iones praeftare 
poflint.com pertum nondum habeo. Hoc unum fcio proprie- 
tates omnes , quae ufque adhuc cognitae funt , earum curva- 
rum »quat coni feflidnes appellantur , melius, facilius, bre- 
vius, efegantiufque erui ex earundem in plano defcriptione, 
quam ex illa conorum leflione , quicquid ftrepant Apollo- 
niani feflatores , h quibus ingentia faepe volumina ccnfcri- 
buntur , non ut aliquid utilitatis afferant , fed ut legentium 
animos ,nimia, qua eos afficiunt moJaeftia ab his difciplinis 
avertant* 

. B x Quo- 
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Quomodo t^erb h*c eadem c&rva ab altera parte pun<fti 
H continuari poffit, ita per fe patet, ut explicatione penitus 
non egeat , quod, & fatis abunde ipfa figura docet, quare ad 
quartam parabolam deferibendam accedam.. 

Quartam veroParabolam illam efle dicimus,in qua qua- 
dratocubus applicat* *quatur planofolido , quod conti- 
netur fub quadratoquadrato interc*pt* in datam re&am, 
fiveparametrum , unde ,^5: Quadratocubic* nomen forti- 
ta eftj V el illa e (l quarta Parabola, in qua data re£la,fi ve pa- 
rameter eand-em habet proportionem ad applicatam , ut 
ejufdem applicat* quadratoquadratum ad quadratoqua- 
dratum interc*pt* j ita autem deferibitur. In eadem fecun- 
da figura hujus epiflol* , omnibus, ut fupra pofitis, pro Dii» 
re&rice AC conflituatur tertia parabola AC , in qua cujuf- 
cumque applicatarum quadratoquadratum , *queturpla- 
noplano , quod continetur fub cubo dat* , qu* fit Inter- 
vallum Bi, in interc*ptam inter verticem, & applica tas.Dir 
co curvam, qu* oritur ex interfe&ione Defcribetis CD,ne$ 
non Efficientis A D , quartam parabolam elTe , cujus , verte# 
erit A , diameter AE, applicat* verb re&* omnes, qi^*.p& 
rallel* ducuntur ipfiAB. Samto enim quolibet pundtain 
curva AOD,ut D,du£laque DE, erit IB,ad BC,utBAad BD, 
ac propterea , ita etiam quadratoquadratum 1B ad quadra- 
toquadratum BC , five ex proprietate parabol* AC ad 
planoplanum fub cubo|lB t inincerc*ptam AB , vel ita 1B 
ad BA , ut ejufdem B A , vel DE quadratoquadratum * 
ad quadratoquadratum BD , vel AE, unde patet propo- 
fitum. 

Quod fi parabolam quartam, loco Dire&ricis ponamus » 
in qua quadratocubus applicat* *quetur planofolido fub 
quadratoquadrato parametri in interc*ptam , quinta pa- 
rabola procreabitur, in qua videlicet cubocubus cujuf- 
cumqu* ex applicatis xquabitur folidofolido , fub qua* 
dratQgubo i nterc*pt* in datam re&am, five parametruiu 
pemonflratio vero eodem prerfus modo procedit ; Ete- 







I? 

nim proportionales funt redfce IB , BC , & AB , BD , quare 
& quadratocubi ab his. curvis proportionales erunt $ quo- 
niam verb ex proprietate quartas parabola? AC quadrato- 
cubus applicatae ; CB aquatur planofolido fub quadra- 
toquadrato IB (ive paratnetri , in interceptam AB , erit 
etiam quadratocubus date BI ad planofolidumfubqua- 
dratoquadrato Bl in AB , vel ut BI ad B A, ita ejufdem AB , 
vel applicate DE quadratocubus ad quadratocubum BD , 
vel intercepte AE, & patet propofitum . 

Atque ufque adhuc» ut exiftimo, fatis manifefte demon?» 
(Iratum eft , quomodo quamcumque parabolam defcribere 
poflibile fit,fimulque etiam, quomodo demonflratio concin- 
nanda jque quidem (i Tibi ingrata n5 erunt, omnibus etiam 
geometris accepta fore confido . 

Ideo autem in his curvis defcribendis adhibui parabolas, 
quarum defcrjptionem , non dum tradidi , quia hujufmodi 
methodus fimpliciflima mihi vifa eft facillime enim que- 
cunque parabola defcribi poteft, qualibet data diametro,fit 
ea axis, nec ne. Quare puto parabolas, quas pro Direftrici- 
bus aflumpfimos fimpliciores quodammodo fore iis, quas 
hac epiftola tradidimus . 

Ceterum non defunt alie etiam methodi , quibus he 
eedem curve defcribi poflint. In figura etenim tertia hujus 
epiftole, vertice A, axe verb AB , parametro AS, prima pa- 
rabola defcribatur AG . Tum in ipfius vertice A conftitua- 
tur re&us angulus DAC, circulariter mobilis in eodem ver- 
tice A; refla autem CBD ad axem AB applicata, ita femper 
fibi ipfi parallela moveri concipiatur , ut certo fui punflo G ; 
maneat femper in parabola AG, motu autem fuo fecum du- 
Cai latus AG anguli £AD , ita ut tranfeat femper per ejuf- 
dem punflum C; quare hoc motu movebitur etiam reliquu , 
anguli GAD latus AD, fietque interfeflio hujus ejufdem la« l 
teris , & refla; GBD ; dico ex hujufmodi interfeflione , cur- 
vam generari AOD , qua? erit eadem , ac fecunda, par abpU., 
fupra defcripta , cujus vertex erit 4 5 axi* verb refla 4 $ 1 
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*!•’* perpendicularis ex punflo A ad axem AB ducitur, ap- 
plicata; vero ad eundem axem AE erunt ea; omnes , qua; ex 
quolibet hujus curva; punflo parallela; ducuntur refla; AB, 
velut in refla DE apparetjhu jus autem curva; harc erit pro- 
prietas, ut cubus cujufcunque applicataru,velut DE acue- 
tur folido fub quadrato intercapcae AE in parametrum pa- 
rabola; AC, reflam videlicet AS* ita verb procedit demon- 
ftratio. Quoniam enim cotinue proportionales funt CB.BA, 
BD (a ) , proportionalia etiam erunt , qua; ab ipfis quadrata 
(h), fed quadratum CB aequatur reflangulo,fub parametro 
SA in AB (c ) , ergo ita reflangulum fub parametro SA ia 
AB ad quadratum ejufdemAB, ut idem quadratum AB ad 
quadratum BD,vel fumta comuni altitudine AB ,ut para- 
meter AS ad Aj5 , vel applicatam DE , ita ejufdem DE qua- 
dratum, ad quadratum BD, vel intercepta; AE, quare patet 
cubum applicat* D aequari folido fub parametro SA in qua- 
dratum intercepta; AE.Quod erat demoijftrandum. 

Tertia autem, & reliqua; deinceps parabola; eadem pror- 
fus methodo defcribuntur» immutata tStummodo Direflri- 
ce AC,atque earum proprietates ipGffima,utfupra demon- 
Aratione probantur i fic ad defcribendam curvam , quam 
tertiam parabolam fupravocavi,opus e(l,proDfreflrice AC 
adhibere curvam, quam modo fupra defcripfimus.fecundam 
videlicet parabolamjNam ex interfeflione refla; CD,atquo 
lateris AD tertia parabola AOD defcribetur, in qua qua- 
dratocubus applicatarum aequatur planoplano fub cu-* 
bo intercaeptae in datam reflam AS , live parametrum . Ita 
Verb fe habet demonftratio » Quoniam continue proportio* 
nales funt tres reflat CB , AB , BD , proportionales etiam 
erunt ab ipfis cubi (J), fed Cubus CB ex proprietate fecun- 
da; parabola; AC aequatur folidb,quod : continetur fub para- 
jnctro AS in quadratum AB, ergo ita erit folidum fub qua- 
dra- 

- » , 1 . „ 
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drato AB in para metrum AS ad cubum ejufdem AB , vel, 
quia haec folida eandem bafim habent,quadratum videlicet 
AB, ita parameter AS, ad redam AB, ut ejufdem AB cubus, 
ad cubum BD , quare , & quadratoquadratum AB , vel ap- 
plicat* DE , aequabitur plano plano , fub cubo BD, vel in- 
terceptae A E, in parametrum AS, quod quidem demonftran- 
dum fufceperam. Similiter ad defcribendam quartam para- 
bolam , opus tantum eft pro fecunda parabola AC, tertiam 
coftituere,quae Diredricis efficiuin fubeat.ad defcribendam 
verb quintam, fumenda eft quarta AC ,& ita deinceps. Qua? T 
omnia ita per fe patent , ut in his amplius inliftere non de- 
beam . 

Hanc autem methodum , ideo fuperiori pofthabendam 
duco , quod non ita facile fit has parabolas defcribere , data 
qualibet diametro ; quam enim modo expofui , locum can- 
tum habet cum data diameter eli axis.Quare & fupra etiam 
diximus methodum , qiyrtohannes de vritt parabolam pri- 
mam delineavit noftrae fuperius allatae pofthabendam; ra- 
tio enim , qua ille parabolam defcripfic cum data politione 
diameter eft axis alia eft, atque ea, cum non eft. Qjjod uni- 
co modo i nobis fadum eft . Accedit etiam quod alterins 
fpeciei parabolas , de quibus in tertia epiftola differo , pri- 
mo loco expolita methodo multb facilius deferibi poffunt , 
quam modb tradita; ut praeteream, quod & hyperbolas om- 
nes , de quibns in fecunda epiftola, limili quadam methodo 
etiam deferibuntur. 

Si vero Tibi magis haec arrideat , hac ratione k eafdem 
parabolas deferibemus. in figura quarta circa diametrum 
AE, vertice A parametro AS, applicatis vero in dato angu- 
lo , puta S AB, deferibeoda lit fecunda parabola, in qua cu- 
bus cujufcumque ex applicatis, aequetur folido fub quadra- 
to in tercaeptae in datam rectam . Ex pun£to A ducatur A&, 
ita ut angulus S/iB , aequetur dato angulo , tum vertice A » 
parametro AS, diametro verb AB prima parabola deferiba- 
tur AC, ita ut applicatae ad diametrum AR faciant angulos 
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aquales date SAB , vel ipfius ad duos redos complemento $ 
tom ex quolibet hujus curva pundo, ut G, duda applicata 
ad diametrum AB , fiat ut CB ad EA, ita eadem BA ad BD $ 
dico pundum D effe ad fecundam parabolam, cujus vertex 
erit A , parametsr vero AS , diameter autem A E, applicatae 
verb ad diametrum A E ex omnes , qua: cum eadem datum 
angulum SAB comprehendunt : Quare fi alia, atque alia 
punda in parabola AC accipisntur, curva AOD quaffitam 
defignabimus. Demonflrationem autem non affero quia,ex 
iis, qua: fupra dida funt, facillime colligi poteft , 

Si vero fatis ha:c Tibi methodus expedita n5 videator,fa« 
cillime quidem, ut puto, remedium afferri poterittqualibet 
enim diametro data , anguloque , quem applicata: cum ea- 
dem faciunt, una cum parametro ad eandem pertinente, no 
difficile quidem erit pundum invenire,quod fit extremum, 
live vertex axis parabola: deferibenda:, nec non parametrvD 
ad eundem axim pertinentem : ita propofitse parabola? de- 
feriptio ad modb expofitam methodum reduci poterit : Id 
verb in prima parabola manifeftum fit . Sit enim in figura 
quinta vertice A , diametro AC , parametro AB, applicatis 
verb in angulo SAB deferibenda prima parabola, nec tamen 
diameter AC fitt axis$duda AB in angulo ASB,in eadem fu« 
matur AB sequalis lateri redo ad diametrum AC pertinenti» 
tum ex A perpendicularis ad diametrum AC erigatur AD* 
atque ex pundo B demittatur BD parallela AC, occurrent 
AD in D : quoniam itaque angulus SAB datus eft, dabitut 
etiam BAD complementum ad redum , cumque angulus 
BDAfitredus, ( a) dabitur etiam ABD, quare cum detu$ 
tnr AB, dabitur,& BD(£),qua: bifariam in I dividatur, fum- 
taque AG a?quali dimidio , hoc eft DI ex pundo G ducatui 
GE parallela BD , divifaque bifariam in F ; ipfis FG , EA * 
tertia proportionalis inveniatur FO . Dico pundum F effe 
verticem axis; qua: verb ex pundo F parallela ducitur AC 
, - . i . ' l i 
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e/Te arem ,, re&am putem FOefle parametronjad eunde® 
axem pertinentem i DemonftrationeinyeroiJOQ afferam t 
qe nimia Te inolcellia afficiam,quandoquidein eo, quo pol** 
les ingenii acumine faciliimum Tibi erit , ha:c, & alia fex- 
centa , & quidem longe penitiora perficere . Q^od verfc, 
id in alcioribus etiatn parabolis Jocum habeat, pro certo, 
habeo, quare modo expolita methodo uti poterimus,etiamt, 
fi data politione diameter npn fit axis . 

. Poffunt quoque ha: e«dem curv«infinitis ferme modis 
defcribi, verum lilentio eos prxterire «quum duxi, nullos 
enim faciliores , aut clegantiores iis, quos expofui, inveni-'' 
zi pofTe autumo . 

His autem curvis fatis, ut reor farliciter, defcriptis.ope- 
tx pretium eft,ut aliqua dicam de utilitacibus.qua: ab illis 
emanant $ verum ica plurima: fefe mihi offerunt, ut multi- 
tudine earum pene obrutus , uude. initium mihi faciendum 
fit, non plane videam. Quoaiam verh de locorum compofi- 
tione fupra me aliqua allaturum promifi, ideo nonnulla hac 
de re in medium prius afferam, qua: Tibi non iuiucunda fo- 

wfpero..: - r |.. .'i-:,-; .4 , , . 

. Beneficio itaque ejus, quam primo loco expofuimus, me- 
thodi ^oe.ead^ componi pofTunt quorum «quatio- 
qes duobus cautum terminis comprehenduntor quorum 
Upumaltera ex ignotis quomudolibet iu fe duda conlticait, 
altero tn verb reliquo ignota , ita in datam quantitatem du- 
fta j? ut numerum diinenflonum hujus ignota: eXcedat nu- 
merum dimenfioaum quantitatis not« . lcaque fi locus pec 
hanq «qua^tonem defignatus xisviyy. componendus pro- 
ponatur: fuppofico initio quantitati» indeterininat«.x.pun* 
$o,A (vide figuram 2. hujus epiftOita„ut ha:c ead^ln quan- 
titas ,4 jA fcfyexljendere inte|Iigatur afi A vertas Bftquanci- 
tas yefb ipd^^-^mata , fupra hanc in dato angulo ABD. 
pxurgat , quod Se tafequeotibuslemper intelligendum eft* 
opus tantum eft ver, 'ice' /f , pafametro vero reda data , per 
fiteraru .^4 defigqata, diametro vero- AE, qua: ex punclo d 
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parallela ipfi BD incitat , fecundam parabolam AOD de- 
fcribere ita , ut applicata; fint reSa; , qua; ex quolibet hujus 
curva; punAo parallela* AB ad diametrum AE ducuntur \ 
qua; omnia juxta ea /qua* fuperins tradita funt, perfici pof- 
ftrntj curva enim AOD erit locus quxfitus.Sumto quippe in 
ipfa quolibet pan&o, ut D, du&aque DB parallela ipfi AE » 
nec non DE parallela ipfi AB $ quoniam cubus applicatae 
DE, vel AB, hoc efi x* sequatur folido fub quadrato ^E,vel 
BD, fivejy in parametrum,quae eft a , ideo habebitur hujuf- 
modi a;quatio x3toa yy. 8c patet propofitum . 

Quod fi habeatur huiufmodi locus x*so ayi facillime qui- 
dem componetur deferibendo curuam, quam fupra tertians 
parabolam vocavimus . 

Si vero locus componedus per hanc aquationem xf»dy* 
defignabirtsr,componi quidem ille poterit deferibendo cur" 
vam, quam fupra quartam parabolam diximus. At fubhotf 
gerrere alia etia parabola hic cofideranda venit,cujus arqua» 
ti-> conflitutiva per hos terminos exprimitur videlicet x$fld 
aay 3 Qjare fi locus per hanc aequationem defignatus com^ 
ponendus fuerit, ita expolita methodo id alTequemur. h 
eadem fecunda figura intelligatur curva Direclrix AC fecu* 
jda parabola efle, in qua cubus cujufcumqu;^ 1 e i^>plicati» 
aequetur folido , quod continetur fub quadrato intereteptaB 
in parametrum, qua; (it a. quocnodb verb ha;c curva deferi- 
bi pofiic fuperius tradidimus ; Defcribente autem CBD,In- 
Cervallo verh parametro , five a, a re&a BI defignato. Effi- 
ciente autem AD , curva AOD deferibatur jdico hanc eflfe 
locum quxfitum . Sumto quippe in ipfa quolibet pun&o, ut 
D, conftru&ifque omnibus, ut in figura apparetycum fi mi lia 
fint triangula CB1, ABD(<), fitque ut AB ad BD, five x, ad 
y , ita BI ad BG , (i ve .a. ad quartam , erit BG sequalis af, 
diu: per x. quoniam verb ex proprietate parabdlcr AG, cu- 
bus BC, five aiyl , diu: per x3> arquatur folido , quod 

con- 





continetur, fub quadrato AB in para metrum 4, hoC eft.foli* 
do 4 xx: (inteilige autem AB efie diametrum parabol» AC) 
habebimus «quationem hujufmodi xMcaay 3. Et patet, quod 
erat demonftrandum . Quod fi «quatio ad fex dimenfioncs 
afcendat.hoc modo x * ao *yfa facillime quidem conftrui po- 
terit , adhibendo curvam , quam fupra.qutntam parabolani 
nuncupavimus jfub hoc autem gradu dux tantum parabolae 
cadunt , ea videlicet, quam modo expofuimusj quxque pefi 
hanc aequationem x 6 aoa Sy exprimitur,de qua in tertia epi- 
ftola differimus. Si verb conftruenda «quatio feptem dime- 
fionurn fuerit , quxque per hos terminos exprimatur «7 aar 
*y 6 conftrui ipfa poterit , adhibendo curvam, qu« fexta pa- 
rabola erit, quxque facillime vtraque allata methodo de- 
fer ibi poterit . Quoniam autem fub hoc gradu fex diuerfae 
parabolae cadere poftunt, qua? per hos terminos exprimun- 
tur » 73 wy 6 - xia><tayi. x 7 » tfyi.tf.ZMHyi.xia&tiy** x?sd 4 *j p 
Jdeo quS clarius methodi , qua utor prxlfantia appareat t 
utque alios etiam ad harum contemplationem refla , 
v qua; ad illas ducit , detefla via , alliciam ,quomodb prima? 
tres parabola; deferibi poffint o flendam $ reliqua; verb tres 
in tertia epiftola explanabuntur* Si itaque hujufmodi ha- 
beatur «quatio , x 7 soty 6 illa conftrui poterit adhibita cur- 
va , que eadem prorfus ratione deferibetur , atque prima» 
fecunda, <Sr cercia deferiptq? funt, ut fupra di&um e fi. Si au- 
tem ha?c fuerit «quatio xiaoatyi in eadem figura fecun- 
da» pro Oirecfrice AC Conftituatur parabola, cujus «quatio 
Cpnlticutiva per hps terminos exprimatur xrao<i3jri , quae 
quidpm parabola in tertia epiftola deferipta hubetur : ex 
mtjftfijiliQne etenim Defcribentis » Efficienti fqu e curva 
AOD difcvpta erit ilia, qua indigebimus ad propolk* 
fequationiscon^ruiSlionemiid verb ita patet. Intervallum Bi 
Vocetur 4 ; AB verb, ut fupra, x, BD aatem ^.Quoniam ica- 
que^oqilU fuat triangula ABD,CBI , (mjBC erit ay, diuz 
, ■. ’ C x ' per 
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fer x. Qubntami *erb planocubus BC , five aryr diu: per si 
xf sequatur planofolido fub cubo Intervalli Blin quadra- • 
tum intercepta: AB , hoc eft /i?xx} ideo habebitur hujufmo- 
di aequatio diu: per x^aortJxxj & fafta congrua multi» 
plicatione , atque divifione , habebitur aequatio aaymxit 
tc patet propolitum . Pro conlku&ione autem tertia: equa» 
tionis x7aD43jf4,ita operandum elhln eadem fecunda figura,' 
•DireArix AC fit curva, quam fupra tertiam parabolam ap» 
pellavi, curva enim, qua: exinterfe&ione Defcribentis , 
Efficientifque deferibetur , apta erit ad propofita: «quatio»' 
ilis conftru&ionem . Sumto enim in ipfa quolibet purino,' 
ut D, omnibufque concituris, ut in figura apparet, demon-' 
ftrabitur BCejfe 4jr,diu:per x.Quoniam verb quadratoqua- 
dratum ejufdem BC,five ay* diu:per x4 atquatur planopla» 
ro fub cubo ioterc«pt« AB in intervallum BI,hoc efi axi, 
ex proprietate Direftricis AC ; ideo hab:birur hujufmodi 
«quatio, videlicet a*j4, diu:per X4.m ax*, vel fadla multipli* 
catione ,‘ & divifione a*y* a>x7, & patet propofitum . : * 

Nec ablimili methodo parabola: omnes , qua: fub quoli- 
bet gradu comprehenduntor deferibi poliunt , ita ut omnia 
ea loca,' quorum «quationes duobus terminis exprimun- 
tur, quaeque ad has reduci poliunt, compofita fint, quemad- 
modum ex fecunda,& tertia epillola colligi potefi : nec pu- 
to faciliorem, aut elegantiorem methodum 'excogitari polTe.' 

Qua: aute n ab hac locorum compofitione , necnon 
ab harum curvarum deferiptione emanare poteft utili- 
tas tanta efi , ut aufim dicere , maxime ufque adhuc man- 
cam , atque imperfediam fuifle Geometriam , quae quidem 
omnem perfedlionem confequi, oinnibufque'numeris abfo- 
luta evadere potefi , modb aliqua diligentiaadhibeatur , in 
excolendis iis , ad qua: expolita methodus ducit^ Te verb 
Dux Excellentilfime , qui fummis virtutibus ornatus totiu* 
Reipublicar literariae bono femper fiuduifii, enixe rogo, at- 
que obfecro, ut h«c tuis aufpiciis inventa, Tibique, ut pri- 
mum excogitata mihi fuere > faceta metite dalft , ex-' 
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colenda , atque illuftranda cures'} Ipfe enim es , qui, ceu Sol 
radiis fuis omnia fovet,«niraque f ecunditate complet, horni- 
rtum ingenia, nefcio, qua pr .«potenti vi, ita acuis, atque far— 
Cundas, ut grandia quifque Tuo numibo duclus aggredi noti 
dubitet: unde Tua, totiulque Domus Tua; Fama, atque No- 
men totum jun pervolat orbem, dum quilibet Te, Tuorum- 
que inclita gefta, feriptis celebrare geflit. Mihi vero ad haec 
ulterius promovenda animos, atque vires adiicere poteris. li 
meum erga Te (ludium , atque amorem acceptum habete 
non dedignatus fueris . ■'•••• •• ■ x 

* At verb non faliim ea loca componi poflunt , quorum 
aquationes duobus tantum terminis exprimuntur , fedSC' 
caetera omni4,modo aliqua diligentia in his curvis excolens 
dis adhibeatur } (1 enim, ut aliquod exemplum afferam, lo- 
cus componendus proponatur , hac aequatione defignatus 
. Quantitas verb-indeterminata x ( vide fi- 
guram fextam,) , initium expun&o A fumere, atque fe pee 
redhm ABI pofitione datam extendere ad partes I conci- 
piatur , reliqua verb indeterminata y, fupra AB exurgere in 
dato angulo ABQ^ ex pun&o A ', redlam A M ducere opor- 
tet in ‘dato angulo ABQ^, & fumta AM aequali quantitati , 
quae in aquatione per £,defignatur,opus e(l ex pun&o M re- 
dlam ducere MQ parallelam AB} vertice aute V, ita ut MV 
Sequetur bb t dia:pec <r,parabola prima deferibatur VAC, cu- 
jus quidem parameter fit quantitas, qua per a delignatut , 
applicatae verb ad diametru VQ fint in dato angulo ABQ . 
Polo deinde A , Dire&rice verb modo deferipta parabola 
AG,Defcribente autem CBQ., atqui Intervallo BI aequali 
parametroi, k Efficiente AD curva deferibatur AOD, haec 
enim erit locus quaefitus}fumto enim in ipfa quolibet pun- 
&o,ut E, confirudifque omnibus, ut in figura apparet, cu m 
AB fit x, BD verojr, k BI a, erit BC <rjr} diu:per oe.GQ verb 
erittf^r, diu:per j Quoniam Verb hujus reft«CQ qua- 
dratum, quod eft nayy diu: per x*^**by diu: per xsbbb, 
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«quatnr re$angulo fub parametro in intercaptam QV,fa) 
hoc eft|W>)(<*x*ideo habebitur hujufmodi aquatio aayy diu: 
per xx^iaby diu:per xt^bb&bb^ax, vel ablatis iis, qu* 
fe invicem tollunt , fa&aque congrua multiplicatione per 
xr , nec non divifioneper a , exurget hujufmodi «quatio 
ac 3 — a ixysoayy. Et patet propolitum . 

Similiter G conftmenda proponatur h«c «quatio byy o 
4 xx— x 3 , hac ratione conflru i poterit . in figura feptima 
intelligatur quantitas x initium (umere \ puncto A > & per 
re&am ABV ad partes V fefe extendere $ y verb fupra hanc 
in dato angulo ABD . Sumta deinde A V «quali quantitati 
dat« «.yertice* V diametro VA, parametro data recta b, ap« 
plicat« autem ad diarfietrum V A lint in angulo IBC dato 
angulo ABD «quali , parabola prima defcribatur V QE : fi 
enim Polo A, Intervallo BI, «quali parametro b, Di rectrice 
vero parabola EG V » Defcribente CBD una ex applicati? » 
Efficiente ver?» AD» curva defcribatur AD GV , hac erit 
locus qua; (itus 5 Si enim aliquod pun&um in ipfa fumatu c» 
ut D» conflruanturque omnia, ut in figura apparet, cum' AB 
fit x» BD verb^, & BI b , atque A V a 5 erit BG by, diu:per x, 
BV veri) <— x. quo aiamautem quadra t(x BG,five b byy, diui 
per xx, aquatur reAangubIBV(/i) , live ba> — ^h^bcbitus 
hujufmodi «quatio bfryy^i uifa per xx3obq-~~bx, vel hbyyft* 
htxx—^bnh & &&a£o#grua diviliooe per b.byy&Axx~->x£ 
£. D» •„ “■ ■» ; . r : ' . :■ ' • 

Hujus autem curta .proprietas fimilis eft proprietati pa« 
rabol* prima, quam demonftravit Pappus propofitipne ul- 
tima lib. 4. G olleH.Matk. dummodo , qua ibi de plano ab 
eodem didta funt, hic defolido ituel ligantur . Etenim .modo 
d/sfcr ipta curva ADG Vf hacproprietate pollet , ut fum*o ; in 
ipfo quolibet pun6to , vejut D, atque ab eodem du£ta DB in 
dato angulo, (olidum» quod continetur fub quadrato AB i r» 
BV «quetur folido fub quadrato BDin paramctrqm» 



Intervallum BI,quar quidem omnia ex allata aequatione pa- 
tent $ Quod aliam demonftracionem defideras, en quomo- 
do concinnavi . Cum fimilia fint triangula ABD, BCI (a) 
erit quadratum AB ad quadratum BQ, ut quadratum BI ad 
qnadratum.BC } quoniam vero ( b ) quadratum BC sequatur 
reclangulo IBV , ergo ita erit quadratum AB ad quadratum 
£D,ut quadratum IB ad redangulum IB V,vel ut IB ad BV\ 
ergo (c)folidum fub quadrato AB in BV aequatur folido fub 
quadrato BD in parametrum BI. Q. E. D. 

An veri» harc curva eadem fit,ac illa, quam fupra primam 
parabolam vocavi,pro certo affirmare non audeo,non enim' 
mihi otium fuit, ut in haec multum incumbere poffem.Reor 
autem eandem omnino efie, quod * confirmare viden- 
tur ea , quae mox addam : filentio enim praeterire qolo , 
quod animadverfione dignum mihi visu eft, videlicee,quod 
fi pro prima parabola VCE refla adhibeatur, curva genita 
ADGV, erit prima parabola.atque »x hac deferiptione ina- 
nifefta redditur proprietas k Pappo tradita . 

In figura enim odava,fit triangulnm ifofcele VAE, refla 
autem CBD parallela lateri AE pro Defcribente habeatur , 
moveaturque in Dire&rice VE . Polus autem fit A , in quo 
fit Efficiens AD;Intervallum autem fit data quaelibet reda 
BL Dico curvam ex interfe&ione Defcribentis, Efficientif- 
que genitam f talem efle , ut fumto in illa quolibet pun&o, 
ab eoque duda DB parallela lateri trianguli AE , re&angu- 
lum,quod continetur fub incercaepta AB in B V sequetur re- 
dangulo fub intervallo BI in DB.Demonftracio verb eadem 
ratione procedit, ac modo allata in fuperiori curva. Quonia 
ifofcele eft triangulum AEV,eiic BG «equa lis BVf^Sed fi- 
milia funt triangula ABD , BCI, ergo re&ang ulum AftC,fi- 
Jfe A BV aequatur reflangulo IBD. Q.E.D. (e) - t 

Quo- 

(a^ E-x bypi 2 9. pri, &" 4 .fex* & 20-fix. (b) ll.lib. 

fri.Apoll. (c) 34 .Vnd' (d) 4 .fex*' (e) ** hi* 
29 -fri. 4-fixi 1 6 /efe, 
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. Quoniam tferb idem omnino accidit , fuerit triangulum' 
EAV reflangulumin A, nec ne?ideo facere no poflum,q*in 
onirer, cur, Pappus, omnefque alii, qui cie hac parabolse pro- 
prietate lo.quci funt (a) , hanc conditionem appofuerint,ut 
angulus E AV e/Tet reflusi hoceft, ut DD fit ad rettos angu- 
los recte AV , id enim necefle nullo modo eft: In parabola 
liquivem ADGV , dqfla qualibet refla A V, atque ex quo* 
libet hujus.parabolJt, punflc.ut D dufla qualibet diametro 
parallela reclangulum ABV «quabitur reflangulo, quod 
continetur fub DB,& parametro pertinente ad eamdiame- 
trum, qua; duflam A V bifariam dividit . • , .... t<i 

. Si vero iifdein omnino ftantibus, pro direflnce VE cur- 
va parabolica VGB adhibeatur (vide figuram feprhnamj , 
in qua cubus cujufcumque applicataru sequetur folido fub 
parametri quadrato in intercepta, curva defcribeturADCV, 
in qua b«c erir proprietas , ut planopIanum,quod contine- 
tur fub cubo ABio BV arquetur planoplano fub cubo DB 
in parametrum, five Intervallum Bl . Quoniam enim fimi* 
JiaXunt triangula ABD, DGI(£), erit cubus AB ad cubum 
JBD , ut cubus Bl parametri , ad cubum BC, vel ad folidum 
fub quadrato Bl mBVjeigo ut cubus AB ad cubum £D,ita 

Bi ad BV, ergo &c.i n v. i - 

Similiter fi curva Direflrix.VCE hujus natura? fuerit,ut 
quadra toquadratum applicata: , aiquetur planoplano fub 
cubo parametri in intercjeptam*eric plano folidum fub qua- 
drato quadrato'. AB in B V «quale planofolido fub quadrato- 
quadra'to BD in parametrum, & ita deinceps . . * 

<- Ex harum verb proprietatum contemplatione non pari 
va emanare poteft rebas Geometricis utilitas,ego enim, qui 
■hebetiori ingenio fum $ pulcherrimum, omniUmque utilif- 
fimum problema abfolvexe potui, quod videlicet attinet ad 

• ...... _ ma- 

>" ( a ) Fratiqifcus i Sccboten i» comm* *d Qan^Ceom» 
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maximum ", atqu« minimum inaniendum $ quamVis enim 
hujus problematis folutio eadem omnino fit , ac ea , quam 
liobis (criptam reliquit Petrus ille Fermatius , clariffimum 
Geometria: lumen * Sc fplendor j cognofcere tamen quifque 
poterit ex iis , qua: tradam , ita facillimum fuifle id ex his 
curvarum proprietatibus eruere, ut nullam in hoc mihi fa- 
cem praetulerit Fermatiana Methodus. 

. Expolitio autem inventionis noftr# methodi ingrata iis 
no erit, quibus Fermatii methodus omnino perfpe&a no eft. 

At Tu, Vir fupra coteros proftantillime,cai nihil adeo oc- 
cultu, abfeodituve ell,quod no manifefte pateat,fi aliquado 
tantillum teporis, quo animum fummis, maximifque rebus 
gerendis affidue incumbentem fubleves , na&us fueris, hoc " 
legere ne dedigneris* quamvis enim h oc,& longe difficilio- 
ra non te fateant.ingrata Tibi forfan non videbuntur, aliof- 
que infuper ad hoc ulterius promoveda exemplo tuo com- 
pelles, quemadmodum multi, Te proeunte,ad ver# virtutis 
culmen afeendere potuerunt. 

Sit data recta AV , in figura odava , oporteatqueita in 
aliquo pun&o, ut I,fecare,itaut redangulum fub Ai in AV, 
fit omnium maximum. Hoc facile admodum eft,colIigitur- 
que ex circulo,atque ex modo aliata proprietate primo pa- 
rabola?, ut proteream, quod & in Elementis habeturfdJ.Si 
Verb datam A V , in figura feptima, ita in aliquo pun&o, ut 
R, fecare velimus, ut folidum,quod continetur fubquadra* 
toAR in RV fit omnium maximum , curva ADGV, qu# 
primum locum poft primam parabolam fortitur , id pro- 
flare psterit , modb in ipfa aliquod pundtum inveniatur, ut 
p , ita ut dudta GR in dato angulo, ut opus erit, eadem GR 
iit omnium maxima .Quod fi data AV ita fecanda in aliquo 
pun&o , utR,, fuerit, ut planoplanum, quod continetur fub 
cubo ARin RV, lit omnium maximum,curva ADGV.quo 
fecundum poft primam parabolam locum qbtinet, idem 

D etiam 

r ■ J - - 
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(a) fr/tfjf. 
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etiam prtefiare poterit', fi inVeniatur punitum , ut G, ita ut 
dudta GR in angulo dato, eadem GR fit omnium maxima r 
idem dicendum in aliis cafibus, adhibita convenienti curva. 
Quare fi regula tradi poflet hxc punita inveniendi, abfolu- 
tum eflec , quod faciendum proponebatur. Sed hujufmodi 
regula itainveniri poteft. Proponatur in curva AGV, cujus 
proprietas hasc efl, ut ducta qualibet GR in dato angulo, fo- 
lidum,quod continetur fub quadrato AR in RV xquetur fo« 
lido fub quadrato GR in datam reitam,qua; fit Bljpropona- 
tur,inquam , inveniendum punitum, ut G ita, ut ducta GR 
fit omnium maxima, quse duci poflunt, atque adeo, ut ducti 
recta ex punito G ita invento parallela AV , tota extra pa* 
rabolim cadat.PonamusGR,in figura feptima,efle omnium 
maximam . AV autem data reda fit a . Intervallum autem 
BI fit b. at indeterminata AR fit x* ergo RV erit a — -x. 

Quoniam verb ex proprietate hujus curvae,ita efi BI, five 
£.ad VR,five a — x, ut quadratu AR.fivexxad quadratu RG, 
erit quadratu RG axx — x3diu:per£,5c hujus radix,hoceft R. 
(4xx — x? diu: per £)erit ipfa RG.Quonia verb ha?c maxima 
efl omnium , quje ex quolibet punito reita? AV ad curvam 
ADG V duci poflunt, fi et,ut fi fumatur aliud punitum, utB , 
atque ab hoc in dato angulo ducatur recta BD , ha:c minor 
erit duita RG, quare fi RB dicatur^.BA erit x -- y VB autem 
xj 8c quoniam ob eandem curva: proprietatem , ita 
elt data BI , five b, ad BV, vel 4 — x>f< 9 > , ut quadratum AB, 
quod efl xx— ixy^byy ad quadratum BD ; erit hujus qua- 
dratu *xx— 2 axy>{*ayy — x3»f<}xxy’— ^xyy^tyt diu:per£. 
latus verb BD erit hujus sffma? radix.Sed hate minor efle de- 
bet radice, five reita RG,hoc eft R.(4xx— -x3diu:per£),qua- 
ib &quadratu BD,quodeft 4xx— laxy^ayy— x*>J< ixxy-** 
ixyifyi diu:per b, minus eritquadrato RG, five 4 xx— «xJ. 
diutper £.Quonia verb hat duae quantitates.quadratu nempe 
BD , & quadratum RG eundem habent denominatorem b, 
ideb omnibus per b , multiplicatis, eade etiam manebit pro- 
portio, nempe ha?c fumma 4xx-— i4^y^f<dyy— oc3>J<2**7 
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•mmyxyyfy} , minor erit fumma4xx — xj. Quoniam ve- 
xb in utraque harum qaaneitatum eaedem utrinque quanti- 
tates inveniuntur iifdem fignis affedla;, fiet, ut fi tam k mi- 
nori; quam k majori squalia demantur, quod in minori fu- 
pertft , multb minus evadat quantitate , qux in majori re- 
linquiturjunde in appofito exemplo, cu fublatiS zrqualibus, 
nihil in majori fuperlit, erit — laxy^ayy^ jxxjr — ' \xyy 
$<y* minor» qu&m nihilo. QuarS fafta cranlpofitione,ita uc 
termini ligno— -notati contraria nota afficiantur, erit quan- 
titas zaxy^ixyy maior quantitate ayy^ixxy^y ? . Quod 
fi omnia per quantitatem y dividiantur , eadem etiam per- 
manebit proportiojnnde quantitas lax^^xy major eric ay 
>5(<$xx>i<77.Quod fi i minori quantitate aliquid auferatur* k 
tnajori verb nihil, major ntUlto magis fuperabit minorem; 
unde fi k miriori quantitate ay^jxx^yy auferatur quan- 
titas ayifcyy, 2 ax^t^xy maior erit reliqua quantitate 
ex , & fa&a divifione per x ; erit 2 /t&iy major qx. Pa- 
tet itaque quantitatem qx non debere efle majorem quan- 
titate 20 ; Si enim quantitas ia minor eflet qx. fieri poflet , 
ut quantitas indeterminata y, ita eflet parvula, ut quantitas 
tay< %y etiam eflet minor 3 x; quod eflet abfurdum. Si verb 
quantitas qxponatur arqualis quantitati 20, quantulacum» 
que fumatur indeterminata^; femper tamen 2tt$*iy eric 
major qxjac propterea ubicumque fumatur pun&um B in- 
ter A R fempfei* tamen BD minor erit RG.Idem infra dt- 
monr(irabitur,fi pundhim fumatur inter R,& Vjuncfe fi dem- 
ta quantitate qjr fiat 2 a «qualis qx habebitur xaom diu:per 
q . Quare fi dividatur AV in R , ita ut AR contineat duas 
tertias ipfius AV, recla,qua; ex pundlo R in dato angulo du-? 
citur ad parabolam A DGV, utRG, eritomnium maxima. 
Vnde patet, folidum fub quadrato AR in RV elTe etiam om- 
nium maximam. 

Qubd fi pundHi B fumatur inter R, <fc V,ut apparet fadlfl 
efle in T , atque RT dicamus^ ; erit AT ajqualis x^f*y , IV 
▼erb /r— x — y ; unde operando, yt pnus,quadratum TS ei 6 

quan- *' 
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.quantitas per hos terminos defignata^^^x^***»^; 
%xyy—2yxx—x3yl divifa perby quod quidem quadra» 
tum minus efle debet quadrato GR , quod eft axx—~ jc* , 
diu.per b,8c demtis ex utraqj psrte aequalibus, & fa&a mul- 
tiplicatione per b ; erit etiam , qua? relinquitur quantitas 
ayy>fciayx — ixyy — iyxx~~y3 » minor nihilo j velfa&a 
congrua tranfpofitione,ut omnia ligna nota additionis affi- 
ciantur,erit quantitas ayy^zayx minor ixyy^iyxx^fcy*. 
Omnia per y. dividantur, & habebitur ayfa 2 mx minor 
jx^^^xx^^jquoniam autem qu 3 ntacunqjfumatur quS- 
titasjrj femper tamen minor efle debet data quantitate 4 ) 
ideo,& quantitas ay , maior erit quantitate ^jquare fi & mi- 
nori quatitate ay>i< 2 ax anferatur maior quatftas ay,z ma- 
jori vero \ xjy>J< } xx>f<yy maior quantitas^jjrjcrit etiam r$Ii? 
qua quantitas iax , multo minor quStitate ?.\^>X«?xx;qopd 
fi fiat divifio per x,erit 2 a minor jjy^xjVnde colligjtuft 
quantitatem indeterminatam ^x non debere efle minorem 
rttfed fupri demonftravimus non debere efle maiorem?ei^ 
arqualis erif.quod ^multis demonflratum eft,noriflime ve- 
rb,fimpliciflima,atque omnium elegantiffima methodofrt) 
ab Antonio Monforcio,Viro omnium virturum genere or- 
natilfimo, nullique in Mathematicis fecundo* 1 quo brevi, 
Deo favente,omnibus numeris abfolutiffi na Aflronomiam 
expetamus . Idem omnino accidit fi curva ADGV fuerit 
parabola,aut tertii, aut quarti generis, & ita deinc?ps.Quar 
re facillimum erit,fequentem hunc canonem formare • 

, Fiat prima politio fub una ignota , formeturque maxi- 
mum * tum fecunda fiat politio fub eadem primo loco 
pofica ignota, & altera infuper ingnota, formeturque 
iterum maximum, fiSc inter haec duo produ&a adsqua- 
tio } atque ea; deinde quantitates expungantur , in qui- 
bus ignota fecunda ad quadratum , vel ad altiorem pote- 
ftatem afeendit. Item ea,qua? fe mutuo tollunt*tum fiat di- 

di* 
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(a) In ingenio ffimo traH.de yrtbl.determ. 
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vifio, tam per primam, quam fecundam ignotam,dum fieri 
poteft , habebiturqne aequatio inter datam quantitatem, at- 
que ignotam. Sit exempli gratia data AV , qua n dicamus a\ 
ita in pun&o R fecanda , ut reflangulum fub Tegmentis , fit 
omnium maximum. Ponamus A R efle x.ergo RV erit d — * x 
maximum erit«x— xx . Rurfus ponatur A R x^y, RV erit 
a — x — y> Maximum vero erit ax^ay-— xx— axjy—^jy-Sic 
fafla adxquatione, ablatifque auferendis, quantitatibus vi- 
delicet ax—xx habebitur «y— 2 xysto , vel rfjysoi- 
3 cy fiat divido perjrj & exurget rtsoax. quod ab Euclide, & 
aliis fexcentis demonftratum efl . Hxc autem ipfffima me- 
thodus eft, quam nobis tradidit Fcrmatius , ^ quo quideui 
alia ratione inveniri potuit , ut etiam demonftrarepoffem , 
fed vereor,ne te nimia moloellia afficerem . 

Quid verb dicam de conftruflione aequationum , in qui- 
bus una ignota reperitur, qua; quidem facillime jam cottrui 
poflunt harum curvarum cpe,cujufque eaedimenfionis fue- 
rint?Equidem non me latet, multos de his verba feciflejquia 
verb his curvis ad illarum conftruflionem uti coafli fuere , 
nec quomodb ha; deferibi poflent demonflrarunt,dicendum 
abfque iniuria eft, quaecunque hactenus difla fuere, manca, 
atque imperfeflafuiffe: nunc autem eb redufla res eft , ut 
quicquid fub geometriam cadit enodari,atquerefolui poffit* 
non fecus, ac aequicrure triangulum ab Euclide conttru- 
ftum eft. . ; ' j c •: ; 1 1 

- Si enim Verbi gratia proponantur inveniendae quatuot 
mediae continue proportionales inter duas datas , quarum 
primam vocemus a. extremam autem £,id facillime abfolui 
poteft , quemadmodum inter duas datas una proportionalia 
inveniri poteft.Dufla enim qualibet refla, ut AE fig.4.verti- 
ee A, parametro refla, quam vocavi £jaxe verb AE fecunda 
parabola HefcribaturADQ.Tum ex punflo A ducatur refla 
AB ipfi AE ad angulos reflos 5 fi tamen AE fit axis parabo- 
la*} fumta deinde AB aequali primae ex datis, nempe <*.duca- 
tur ex punflo B refla BD parallela ipfi AE , atque ipfi AB 
aequali: tum afymptotis AB ; AE«x punflo T Apolloniana 

hy- 
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hyperbola ODO defcribatur ; quae quidem fecundam para- 
bolam ADS in aliquo pun&o fecabit . Secet itaque in D, at- 
que ex p n$o D du£la DE parallela ipfi AB, haec erit prima 
ex quaefitis, nec demonftratione opus eft, ita manifefte pa- 
tet.Sed nec difficiliori ratioue quaelibet alia problemata cu- 
jufcuque ea fint generis, harum curvarum ope enodari pof- 
funt, quemadmodum ex allatis in fequetibus epiftolis exem- 
plis colligi poteft . 

Atque haec funt, Dux Excellentiflime, quae exiguo tem- 
poris intervallo de harum curvarum ortu,atque in plano de- 
fcriptione concinnare potui,ne vacuus ad Te accederem,nt- 
que magis perfpe&am haberes animi mei propenfionem , 
atque obfequium . Reliquum eft, ut Te etiam, atque etiam 
rogem , ut pro Tua in omnes , fed in eos praecipue , qui his 
fcientiis addi&ifunt humanitate hilari haec vultu fufcipias $ 
quanquam enim nihil, quod £ te legatur dignum contineat, 
hoc certe ipfis boni ineft , qubd ea mihi inventa funt dum 
otio aiHuo , quod mihi facit llluftriffiinus , & Excellentiffi- 
xnus Dominus meus D.Hyeronimus Cabanilius,quiTibi n5 
folum ardo fanguinis vinculo , fed & Thefea? amicitia? ne- 
ceffitudine coniun&iffimus eft : Quare haic fpernenda Tibi 
non funt , utpote qua? ad Propinquo , & Amico Tuo prove- 
niunt $ mihi verb , quia Te, Eundemque fummo amore ob- 
fervo , & colo , da , atque largire hoc , ut merear in tuorum 
numerum recipi , id enim fi mihi aflequi contigerit fubli- 
mi feriam fidera vertice . Vale, maximum Italia: Decus , ac 
Splendor literarumque omnium dulce PrseCdium . ExS. 
^arci Oppido. £\£Il .Kalcnd.Sext. 
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’ Illuftrifs. atque Amplifj. V iro D. 

D’ DIDACO VINCENTIO 

» * ’ * • . • t 

A VIDANIA 

• • \ 

. v ... 

Regii Sacelli Prcefuli , fc Gymnapi Neapolitani 
w ' PrafeHu , & c . 

1 ; BARTHOLOMAiUS INTIERI S.P.D. ' 

* 11 r Tibi, Vir AmpHllime, harc mittam, qua* pau- 
cis ab hinc diebus reperire mihi contigit^nulcae 
R quidem, eteque non le\ is rr.ementi cuufa 1 lunt. 

cura, atque diligentia, quam in fcientiis 
o ; mnihu$ promovcuis. adhibes, multi spud me penderis fue- 
re. Vna e<~rum cmnium ,qui librarum ornamento fulgent, 
v ;x, qua’ Te fupra ietlura extollit, me maxime movit. Im- 
pulere Maximorum V Irorum exempla , qui Tibi labores 
fuos , queis «eremam libi nominis famam adepti furt, dica- 
runt,fa:raruntqueiquemadmodum fadlum videmus ab om- 
ni fcien 'Ti,n\ genere omarilfimo Dominico Aulilio , & 
fexcentis aliis, ,nyos hic.recenfere longum c/Tet. Nec tamea 
id facio, ut in herum Virorum numerum referri piarfu- 
mam; fed ut cuicomque notum, perfpeclumque fit,rrre nul- 
li in Te amando, atque oblervando manus dare. Ccegit de- 

£ ni- 




. U ' 

nique me , ut verum fatear, Id, quod quifque novit. Tua vi- 
delicet harc efle,(i quid boni continent, quae Tibi non offe- 
ro, (ed reftituo potius: Tuo enim juflu, Tuifque aufpiciis in- 
venta fuere 5 unde aequo jure nulli, ni fi Tibi dicanda erant • 
Etenim cum noviflime maximo fane Mathematicaru, atque 
adei> fcientiaru omniu bono de nova , atq$ optima in his di« 
fciplinis inftituend* Iuventutis ratione maxima, ficut in cae- 
teris omnibus Tibi mos eft, animi attentione,atque vigilan- 
tia curas j quicumque MatheG operam dat, ut Tibi mo- 
rem gerat , utque coram Te , atque llluftriflimo Senatu fui 
fpeihnen pratbeat , poflitne inftituend* Iuventutis munus 
obire, majore anirni contentione in h*c ftudia incumbitjip- 
fe ex iis unus,dum Cartefianam Geometriam, quam expla- 
nandam juffifti , paulb attentius mentis oculis infpicio , in 
h*c incidi, qua; ex Te emanafle nullus, utreor,inficias ibit, 
ldeh autem Typis haec eadem committere decrevi, cum, ut 
qu5tu pro mea virili valeo Geometri* fludiofis gratu face- 
rem , atque aditpm ad majora patefacerem, tum,ut ea pr*- 
flarem , qu* Tibi pollicitus fom, videlicet, ut Te coram, II- 
luftriffimoqae Senatu de Geometria verba facerem ; ex his 
enim colligere quifque poterit , me non temere in arenam 
defcendiife} dum non folum difficillima, qua; communi om- 
r.iu cofenfuin Cartefiana Geometria suc, explicanda fufce- 
pi,ac de quibus ne ullum quidem verbum ab iis fa&mn eff, 
qui in eandem commentaria edidere ; fed & ea addidi , qui- 
bus manifefte apparet.quomodb longe ulterius eadem Geo- 
metria promoveri poflit; ita ut dicere non verear.multa hoc 
f*culo detegi pofle , qu* Prifcis ignota fuerej modb omnes, 
quibus mecum in eodem fladio currendum eft, tantundem, 
ac ego incrementi huic fcienti* attulerint ; quare eos enixb 
rogo , atque obteflor, ne ea, qua; ab ipfis inventa, atque ex- 
cogitata fuere , fepulta apud fe jacere patiantur, fed in om- 
nium commodum,atque utilitatem publica; luci tr*dant:fic 
enim fiet, ut & majorem fibi gloriam comparent^naturinf- 
Tl ue de iis judicium ferre valeant , quibus hoc onus incum- 



bit; difficile enim eft de bis difqpiinu judiCare * nifipriu* 
c culis fubiiciantur . Sed , ut mentem meam accipias pauci* 
hic exponam, de quibus differendum mihi eft . . . 

Curo non multo ab hinc tempore invenire mihi cotigiffet 
methodum defcribendi parabolas, qua magis, magifque ia 
infinitum fe excedunt, idque tanta, ut puto, facilitate, ut ni- 
hil penitus interfit inter circuli , & illarum cujushbet de- 
fcriptionem j cumque animadverterem harum curvatura 
' contemplationem , cognitionemque plurimum rebus Geo- 
metricis conducere , quemadmodum ex paucis iis , qua; m 
prima epiftola demonftrata funt,facile efl colligerejtotus in 
hoc deinde effe capi, ut & hyperbolaru,qu» ApoHonianS.fi- 
ve planam hyperbclS confcquuntur, genefim, atque jn plano 
defcriptionem inveftigaremt putabam enim, non ingratum» 
nec iniucundum Geometris praeiturum * ffeosadharutn 
curvarum contemplationem, ex qua uberrimi frudus colli- 
gi poffunt, deteda via, invitarem : quoniam verb in defcfi- 
bendis in plano parabolis , qua fe magis , magifque m infi- 
nitam excedunt redam iniffe viam mihi , ni fallor, contigit 
(a) ideb, non fine ingenti animi mei voluptate , Ifatfm lefe 
etiam mihi obtulit facillima methodus » qua fe hyperbolae 
magis, magifque in infinitum fe excedentes m plano defen- 
bi poffunt,eatumque pracipuar propnetates eadem defenp- 
tioneeruij quodroultbqnidem mihi i jucundius accidit,quia 

anfa mihi dari cognofcebam.qua animum meum Tibiape- 

rirem,qui Te unum ob egregias animi Tui dotes veneratur» 

* Primb itaque planae hyperbolae defcriptionem aggrediar, 
deinde verb caterarum, idautem fimpliciflimo ordine. De- 
monflrationes verb afferam Veterum Geometrarum more» 
Bcctjimen (i Tibi magis A lgebra arrideat, Algebricas prate- 
feam. Poflremb autem pauca afferam de iis curvis.quae cir- 
culum, atque ellipffm excedunt. En autem quomcdbplanr» 



(a) VMefr.fyjlolaa' 



live Primae hyperbol*(ita deindeps appellare libet Apollo» 
nianam hyperbolam) defcriptionem facillime perago. 

In figura prima hujus fecundae Epiftoiar , fint retiae FB , 
KL , fefe in pundo A adquoilibec angulos interfecantes ; 
fumtoque in reda LAK quolibet pundo , uc K , ducatur ex 
eodem reda KC parallela ipfi AB. Inteiligatur deinde reda 
CEO indefinita ad partes D femper libi ipfi , Sc redae KAE 
parallela moveri , ita ut ejus pundum C maneat femper in 
jrcd» KCjhoc autem motu fecum ducat redam AG circula» 
riter mobilem in pundo A, ita ut femper tranfeat per datum 
pandum G. In reda autetn AB indefinite produda ad par- 
tes B data reda conftituacur EB, quae libere per eandem AB 
ex urrere poilit , ita tamen ut femper in illa applicatama- 
neat.HSc aute EB movere faciat reda CED.ita ut altero fui 
puncl ) E hfercat femper in reda CED.velucin figura appa- 
ret . In reliquo verb extremo fui pundo B reda BD indefi- 
nita ad parres D conftituatur , circulariter in eodem pundo 
B mobilis, qua? quidem BD ita moveri concipiatur, ut fcm- 
per parallela maneat reda? AC.Haec igitur curva BD redam 
CED in aliquo pundo interfecabic, ut D.Dico ex hac inter» 
fed ! one curvam DO generari, quae hujufinodi pollebit pro- 
priet <te, ut fumto in ipfa quolibet pundo,veluc O.dudaque 
DE parallela AL, ipfique AB occurrente in E.redangulum, 
qnoi coiiaetur fub redis AE,EO,aequetur dato redanguloj 
ei videlicet, quod continetur fub datis CE,EB.Sumto quip- 
pe in curva hac ratione defcripta quolibec pundo, ut D.con» 
'ftitucifque redis CD , CA, EB, BD in ea (latione, uti fuere t 
cum ipfarum motu, atque interfedione defcrfptum eft pun» 
dum Dfne verb eadem fa?pius repetendo aures Tibi obtun- 
dam; id femper fieri intelligatur,quoties opus erit ad aliquS 
demooftracionem concinnandam ) quia itaque AG , BD pa- 
rallela? funt , fimilia erunt triangula BEO, GAE (a)i quare 
ita erit BE, ad EO, ut AE ad EC; ergo redangulum BEC , 

quod 
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quod eft datum , aequatur redangnlo AED (a) . Cumque id 
femper eveniat , ubicumque aflumtum fuerit pundum Dj 
patet, quod erae demonflrandum . 

Atque ex hac curva; proprietate manifefte apparet, hanc 
tandem e(Te, qua; ab Apollonio hyperbolae nomine nun- 
cupatur, 'redas verb AB , AL eafdein, quae /Jfymptotij Pun- 
dum autem A , centrum hujus fedionis. Hyperbolae autem 
potentiam quadratum aequale dato redagulo CEO . Quod 
Verb fimpliciliima,5t maxime hyperbolae genefi confona fit 
haec methodus, vel ex eo patet, quod ex ipfa deferiptione at- 
que in plano generatione, ultro Ce prodit praecipua ejufdcm 
- curva; proprietas, ipfiufque demonflratio, tanta quidem fa- 
cilitate »ut pro certo habeam, nullam excogitari pofle, quae 
cum hac elegati a comparari pollit. Accedit etiam, quod uni- 
co, & fimplicillimo motu oppofitas etiam fediones (ut ver- 
bis ufu receptis utarjdefcribere facillimum eritifumta enim 
AL aequali AK,fi ex eodem pundo L retia Ll agat»r paral- 
lela redae FABj reda autem CA ufque ad I produda,dum ia 
pundo A rotatur, redam IGH indefinitam ad partes H mo- 
vere concipiatur ita.ut eademJGH femper fibi ipfi.ac redas 
KAL parallela exiftat , quaeque etiam dato fui pundo I , ia 
quo femper reperiri debet reda CAI , maneat in reda IL * 
motu autem fuo movere etiam faciat datt redam GF aequa- 
lem datae EB , quae quidem GF ia reda FAB applicata fem- 
per maneat , quemadmodum fupr& de reda EB didum eft » 
atque altero fui pundo G haereat perpetub in reda IGH} in 
reliquo verb extremo fui pundo F infixam habeat redam 
FH indefinitam ad partes H , quae etiam circulariter in eo- 
dem pundo mobilis fit , perpetubque parallela exiftat redae 
IAC: haec itaque reda FH redam IGH in aliquo pundo in- 
terfecabit , quae quidem interfedio curvam HO deferibet , 
quae oppofita hyperbolaerit Curvae modb genitae DO , que- 
madmudum manifefte apparet.Hinc facillimb etiam colligi 

*, * P°- 
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pctef^corvas hac ratione genitas mag-s.magifque ad utram- 
que afymptotum AB, AL, vel AK, AG accedere, numquam 
tamen ad ipfa pervenire. Item reflas , qua? per centrum A 
tranfeuntes in oppofitis hyperbolis terminantur bifariam 
in odem centro dividi , quemadmodum in reda PMD de- 
monftrari potefi.Item quomodo datis quibuslibet afympto- 
tis AE, AL, & pundum intra ipfcs, ut D,hyperbola deferi- 
bi poflit per datum pundum tranliens; qua; quidem omnia 
non fine longa,molocfiaque propo (itionum ferie ab Apollo- 
nio,& cateris demonftrata funt. Tanta; molis eft,reda,fim- 
pliciflimamque in Mathematicis inire viam ; quae fi prifeis 
illisGeometris io aperto fuifiet , ulterius fedionum conica- 
rum dodrinam promoviflent, nec folum in hyperbolae, Pa- 
rabola;, atque Ellipfis contemplatione perfticulent , fed ad 
carteras curvas confiderandas , atque explanandas provedi 
perferiorem Geometriasn non fine magno Ja.borum,mo'a> 
fiiarumque , qua; nos manent, compendio tradidiflent: me- 
thadus enim fupra expofita , reda ad alias hyperbolas dete- 
gendas nos ducit, utmox demonftrabotquod an aflequi pof- 
fibile fit , ex illa conorum, v$l aliorum (olidorum fedione , 
nec fcio, nec intelligo: videant qui plus otii,quam ego,nadi 
funt. 

Sed antequS ad exteras hyperbolas deferibedas accedam , 
operae pretium duxi , demonflrare quomodo ex motu reda; 
G£,five AC fieri poflit,ut BD,qux infixa intelligitur in pu- 
do B, ita circa illud rotari queat, ut femper maneat paralie* 
]a redae BDjita enim fiet,ut magis pateat hujus methodi fa- 
cilitas , atque elegantia, ucque ad praxim revocari poflit , fi 
cui forte libeat., 

i * In figura itaque fecunda reda; AC, CED,BD, EB eodem 
ut fupra , motu fieri debeant, ut ubicumque reperiatur GE, v 
reda AC tranfeat femper per ipfius pundum G , BD veri» 
femper per pundum B tranfiens parallela etfe debeat reAx 
AC , & reliqua , ut fupra. Intelligatur reda CED indefinita 
i ad parces D pertufa iq extremo fui puqdo C , ut AG libere 

in 
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in punflo C excurrere poflit, ita eodem fui punflo C appli- 
cata e fle in recta KG,ut dn ipfa k refla AC circulariter mo- 
bili in pflflo A moveri cogitur,vel ipfa fe movet, seper eofoe 
angulos cfl KC faciat, hoc eft, seper fibiipfi,vel reflae KAL 
parallela exiftat ; refla autem data E6 fixa iit in puflo E re- 
as CD, ut excurrente CD ad partes S, &EBadeafdem 
partes in recta AB tendat , &c. At refla AC infixam ftabi- 
lemque habeat in punflo A rectam AH indefinitam ad par- 
tes H,angulus vero H AC aequetur angulo K AB. Item pertu- 
fa intelligatur in in punflo B recta BE,ita ut per ipfum tra- 
iiens BD libere etiam excurrat , atque eadem BDH ita an- 
nexa fit refla; AH, ot cum ipfa femper faciat angulum BHA 
aequalem angulo CAH , atque etiam in ipfa libere excurre- 
re poflit . Fiet itaque • ut dum refla AC circulariter in pun- 
flo A movetur , refla; CD, EB, BD talem perpetub Mjfitio- 
nem habeant , ut AC femper tranfeat per punflum iC, EB, 
maneat applicata in refla AB, B D tranfeat per punflum B, 
atque infuper parallela refla: AC, cum angulus BHA aeque- 
tur angulo CAH; atque adeb unico motu refla: C A,vel CF, 
non folum propofitam curvam , fed & oppofitas etiam de- 

fcribere facillimum erit . ' 

Quoniam vero in fequentibus faepiflime reflarum CD , 
DB, EB,KC, nec non punfli A, mentio facienda eft, ideo ne 
Tibi nimiae molasflis fim, his nominibus defignabo , atque 

reflain CEO vocabj DESCRIBENTEM DB W.m EF- 

F1CIENTEM: EB verb lNTERVALLVM.KC,five refla, 
five curva fuerit DIRECTRICEM.At punOum A.POLVS 
nuncupabitur. His vero prsmiflis ad fecuds hyperbolae de- 

fcriptionem venio . , . . 

1 ' Secunda hy perbola illa eft , in qua fol.dum fub quadrato 
AE in ED (vide figuram primam) aequatur dato folido,1ive 

Illa eft fecunda hyperbola , in qua data refla eandem ha- 
bet proportionem ad eam,qa« ex quolibet hyperbolae pun- 
flo parallela uni ex afymptotis ducitur , atque alteri alymp. 
toto terminatur , velut DE, ut quadratum cc 
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cf iitrum , & rrcdb duflam intercipitur , ut-^E , ad datum 
quadratum. Quod vero hatc fecunda hyperbola dicenda IIc, 
hinc patet. Prima , five z4poI!oniana hyperbola illa eft , in 
qua data refla eandem habet proportionem adDE.utinter- 
ca»pta AE ad aliam datam. Quoniam vero poft latus quadra- 
tum fubfequitur , ideo & poli primam hyperbolain ilia lob- 
fequetur , in q ua data refla eandem habebit proportionem 
ad DE , quam applicatam votabo , ut interca?pta? AE qua- 
dratum ad datum quadratum ; acpropterea illa fecunda di- 
cenda eft, five cubica. Similiter tertia, live quadratoquadra- 
tica hyperbola illa efle dicetur , Jn qua ita eft data recla ad 
applicatam DE, ut intercepta; AE cubus ad datum cubumj 
& ica deinceps in aliis altioribus. Sed ne putes, Vir ampliffi- 
me,multis me expoliturum, quomodo fecu nda.Sc catera; de- 
inceps hyperbola; defcribenda; in plano fine ; p^u is enim 
me expediam } etenim nil aliud eft faciendum , qu5m Dire- ' 
flricemAC immutare (videfig.i.& ?.)&mod6 defcriptain 
primam hyperbolam adhibere , cujus afymptoti fint 
AE, centrum Ver6 A, potentia autem quadratum quodeum- 
que, videlicet, quod fit & reda data E£j fi enim Polo A,De- 
feribens GED per hanc Direflricem incedere intelligatur, 
motu autem tuo movere faciat Efficientem DB , atque inter- 
vallum BE, ex interfeflione DefcribentisC0,Efficientifque 
BD curva DO deferibetur , qua; fecufufa hyperbola eritj cu- 
jus afymptoti erunt re&ae AL, AB.hcc eft afymptoti prima; 
hyperbolarWje&ricis, centrum verb praecipua vero pro- 
prietas erit, ut folidum fub quadrato cujufcumque intercep- 
tae AE in applicatam ED xquetur folido , quod continetuc 
fub Direflricis potentia in Intervallum feE . H*c autem pro 
Jmju» curva; genefi, atque deferiptione fatis di&a iinc,nunc 
demonftrationem paucioribus afferam. Coftruflis omnibus, 
ut in figura tertia apparet , quadratam AE ad re&angulum 
AEG eandem habet rationem, ac AE ad EG (*):fed refla,** 

' -<■) Prima fex, ^ 
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gnlum AfLQtx proprietate hyperbolae afquatur ejufdem po- 
tentia (<i)j ergo ita AE ad EC, vel ita EB ad E D (/^ut qua- 
dratum AE ad potentiam hyperbola? Direttricis $ ergo foli- 
dum fub quadrato AE in rectam ED a?quatur folido fub po- 
tentia hyperbolae in Intervallum ( c ) . Q^E. D. Atque haec 
demonftratio , praeterquam quod elegantillima mihi vide- 
tur »\ locum etiam habet in altioribushyperbolis , quemad- 
modum in fequentibus manifeftum fiet. Abeant ergo Apol- 
loniam illi Coni , dum tanta elegantia , atque facilitate , Sc 
quae ilii faciunr,& loge majora haec methodus praeftat.Quod 
autem re&a; AL , AB fint hujus fecundae hyperbolae afymp- 
toti, hinc, ‘patet $ quia fumeis in curva duobus pungis L) , d\ 
du^lifque redlis, ut in figura apparet fa&umjita ell AE qua- 
df atum ad At quadratum, ut eA ad EDj fed redla AE minor 
eftretta A?? ergb & «E minor eri EHj unde colligitur cur- 
va,; DA. O magis femper , magifque accedere ad rectam 
AB e Simihter demonllrari poteft femper etiam accedere ad 
re&am ALiNotandum tamen eft.hanc curvam non {eque ad 
afymptotos accedere ) nam fumtis duobus pundtis aeque re- 
motis a centro A , ut e , L ductifque, eA parallela afymptoto 
AL, 1.0 auce afymptoto A E, major erit LO ipfa ed,ut in ap- 
pofita figura videre ell i quod multi non cognoverunt , qui 
harum curvarum genetim ignorantes , eifdem pro proble-' 
matum conftrufbone ufi funt , quemadmodum ex figura , 
quam his curvis tribuerunt,coIligere ell. Similiter etiam pa- 
tet, pundumiA centrum vocari pofle . 

Hecraufem fecunda , ficuc & ca?tera? deinceps hyperbola? 
oppofitas? etiam habent, qua? pari facilitate, ac in prima fa- 
ffum e(l deferibi poliunt,: deferipta quippe in angulo GAL 
hyperbola IO , oppofica prima?' hyperbola? CO 5 fi re£ta CA 
Ijfque ad oppoficam m I producatur ita, ut motu tuo movere 
;r -..-.oi a' \ . o.*iC' . F . 4 . • v etiam, 

r~ d — 1 ■ -- n — , - • • - - - 1ia 

I 

.(a) -Ex iit , tftiA fupra MSltt ftwt . fb> 29 fr. &• 4. 
/ex, (c) 54 ,V»A, (d) exmoAb Aemonjlrtitis . 
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etiam faciat redam IGH parallelam afymptoto LR.qutfcqus 
Defcribentis officium fubeat j hac autem movere faciat In- 
tervallum GF aquale Intervallo £E, nec non Efficientem 
FH, curva HO, qua ex interfedione Defcribentis,Efficien- 
tifque producitur oppofita fecunda erit hyperbola; DO , cu«» 
jus quidem proprietas erit» ut folidum fub quadrato inter- 
carpta; GA in applicatam GH sequetur folido , quod fit es 
potentia prima; hyperbola; Diredricis in Intervallum GF * 
quod quidem demonftratione non eget . Sed jam ad tertiae 
hyperbola; defcriptionem accedamus • 

Tertia autem hyperbola ex iis, qua; fupra diximus, illa eft/ 
in qua planoplanff fub cubo intercarpta; in applicata aequa- 
tur planoplano dato ; velj in qua data reda eandem habet 
proportionem ad applicatam , qua;, in eadem figura tertia* 
per redam DE defignatur , ut intercarpta; AE cubus ad da- 
tum cubum . Hujufmodi autem curva hac ratione deferibi- 
tur. In eadem fig.j. iifdem , ut fupra, pofitis, Diredrix CO 
intelligatur efle fecuda hyperbola mod6 genita, cujus afym- 
ptoti fint AB , A K, centrum A: folidum autem fub quadrato 
intercarpta; AE in EC arquetur dato folido:cnrva enim DO, 
qua; ex interfedione Defcribentis CD,atque Efficientis B£> 
producitur tertia hyperbola erit, cujus quidem centrum 
erit Polus A,afymptoti autem AB,ALjcujufqueha;c erit pro- 
prietas , ut planoplanum fub cubo AE in ED a;quetur piat* 
noplano fub potentia hyperbola; Diredricis CO in datans 
redam , five Intervallum EB ; fumto enim in ipfa quolibet 
pundo, ut Dj omnibufque conflrudis, ut in figura apparet 
cubus A E ad folidum fub quadrato eiufdem AE in EC , hoc 
eft ad potentiam hyperbola; CO (a)) ut AE ad EC,vel uc BE 
ad ED, (£)jergo & ut BE»five data reda ad applicatam DE* 
ita cubus AE ad potentiam hyperbola; CO , five ad datunv 
folidum (c ) ergb & planoplanum fub cubo AE in redam. 




00 Ex propr.fcc, Hyptrb, (b) zy.pr, & 4*fex% 
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ED aquabitur elato planbplanoi Q. E. D. 

Ac neque hic immorabor in demondrando , quomodfr 
oppofitam huius hyperbolae deferibere poiTibile lic, id enim 
tempus terere eflet, cum manifefte id per fe pateat,fuppofi- 
ta Diredrice IO non prima , ied fecunda hyperbola , ut fu- 
pra fadum eft » quare quartas hyperbolae deferiptionem ag*r 
gtediar .. 

Quarta autem hyperbola , ex fupra allatis, illa eft, in qua 
plano folidum fub quadratoquadrato intercaeptae A E in ap- 
plicatam EDj sequatur dato planofolido $ vel in qua ita eA 
data reda ad applicatam ED, ut quadratoquadratum inter- 
Caeptae AE ad datum quadratoquadratum.Haec autem curva 
ab hac praecipua proprietate quadratofolida etiam vocari 
poteft . Ita autem facillime deferibitur . In eadem figura 
Omnibus etiam, ut fupra pofit is, Diredrix CO fit tertia hy- 
perbola, cujus afymptoti fint AB, AK.centrum verb A: cur- 
va fiquidem DO , quae Defcribente CD , Efficiente BD, In- 
tervallo EB, Polo autem A deferibitur quarta, fi ve quadrato- 
quadratica erit, cujus quidem centrum erit A, afymptoti au- 
tem AB , AL, pianofolidum veri, quod continetur fub qua- 
dratoquadrato AE in redam ED aequabitur planofolido fub 
potentia hyperbolae Oiredricis CO in Intervallum EB* 
etenim quadratoquadratum £ reda AE eandem habet pro- 
portionem ad pfanoplanum fub cubo AE in redain CE, hoc 
eft ad potentiam hyperbolae CO ( a ) , ut A E ad EC * vel ut 
E B ad ED (£):ergo & utJLB ad ED,ita quadratoquadratum 
AE ad potentiam hyperbolae CO(r)j ergo pianofolidum fub 
quadratoquadrato AE in ED aequatur dato planofolido , 
Q. E. D, 

Oppofita Verb hujus hyperbolae faciliter etiam deferibi 
poteft, fi ponamus curvam IO tertiam hypsrbolam efle,ve- 
lut in caeceris fupra fadum eft- 

F 2 At- 
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Atque ha»c eft methodus , qua utor in defcribendis his 
curvis, cuius quidem beneficio omnes hyperbole, quas 
quis imaginatus fuerit defcribi polfunt; ficut enim Primam 
Secunda m,Tertiam.,& Quartam defcripfi,ita & Decimam, 
Centefimamque defcribere non difficile erit,mod6 ea adhi- 
beatur Diredrix, quae proxime defcribedam anteitjquem- 
admodum ex modo defignatis curvis colligitur. Quare plu- 
rium defcri ptionem in medium non afferam , ne Te mo- 
lceflia , potiufquam jucunditate afficiam ; fatis enim fuper- 
que huius methodi prxftantia ufque adhuc patuit , clariuf- 
que in fequentibus patebit , cum aliqua de locorum com- 
politione tradam . 

Poflem quoque plures alios modos adducere, quibus ha; 
curva; defcribi poffunt , qui quidem plurimi funt . Verum 
quia nullus ita fimplex,facilifque mihi vifus eft, quam quo 
fupra ufus fum ; ideb omnibus pra;termiffis , huncfolum 
breviter exponam, qui originem & Parabola trahit; fieri fi- 
quidem poteft , ut & huius contemplatio aliquid etiam uti- 
litatis afferat . 

In figura itaque quarta vertice A , diametro AEB, para- 
metro data £B Parabola primf defcribatur AC ita , ut ap- 
plicata; ad diametrum AE fint recte omnes parallelae reda: 
AK , quarum unam reda CE repraefentat : haec autem ap- 
plicata CE moveri concipiatur femper fibi ipfi parallela 
ita ,ut certo fui pundo C maneat femper in Parabola , fe- 
cumque ducat redam AC circulariter mobilem iu vertice 
A; movere item applicata DC faciat redam datam EB ita , 
ut femper applicata maneat in parabola; diametro , atque 
in extremo fui pundo B redam habeat BD indefinitam ad 
partes D , qua; circulariter moveri poffit in eodem pundo 
B; harc autem BD parallela femper exiftat reda; AC ; Vno 
verbo: AC parabola fit Diredrix , CDE Defcribens , BD 
Efficiens, EB Intervallum, vertex A Polus, ut fupra didum 
efi; Dico ex interfedione Efficientis , Defcribentifque cur- 
vam DO generari, qua; fecunda hyperbola eritjcuius afym- 




4 ? 

ptoti, refla AL parabolam in vertice A tangens, & AB dia- 
meter i centrum yerb A ; cujufque ha:c erit proprietas , uc 
fumto in ipfa quolibet punflo, ut D, duflaque DE paralle- 
la afymptoto AL , folidum fub refla AE in quadratum ED 
Kquetur dato folido , quod fit ex quadrato Intervalli EB in 
parametrum parabolsejvel ut parabola; parameter ita fit ad 
EA , quemadmodum quadratum E D ad datum quadratum 
Intervalli. Quoniam ex hypothtfimilia funt triangula ACE, 
DEB(<i), erit ut quadratum CE, five reflangulum fub A£, 
parametro ad quadratum A E , hoc eft ita parameter ad 
AE , ut quadratum DE ad quadratum Intervalli B£ (b) ; Sc 
patent omnia, qua; demonllranda erant • 

Oppofita veri» hyperbola hujus ita defcribi potefl. 
Eodem vertice A , diametro vero eade A E ad partes G pro- 
dufla , parametroque eadem data EB , parabola prima de- 
fcribatur AI , quam pro Direflrice affumemus ita , ut De- 
fcribens fit 1GH applicata ad diametrum AG , necnon pa- 
rallela ipfi CDjEfficiens verb fit FH,Intervallum FG a;qua- 
le £B* nam curva HO,quaj oritur ex interfeflione Efficien- 
tis, Defcribentifque oppofita erit . 

Similiter fi tertiam hyperbolam defcribere velimus.Om- 
jiibus , ut fupra , pofitis, pro prima parabola AC Direflri- 
ce , fecunda confiituenda eft ita , ut cubus cujufcumque ex 
applicatis sequatur folidofub quadrato intercsepta: in para- 
metrumfc). Dico curvam DO tertiam hyperbolam efle, in 
qua fecudas parabola; AC parameter eandem habebit pro- 
portionem ad AK, ut cubus £D ad cubum Intervalli EB , 
Demonftratio veri eodem modo procedit ; etenim cum II- 
jnilia fint triangula AC£, D£B , erit cubus C£ ad cubum 
AEj five folidum fub quadrato AE, & parametro ad cubum 
AEjVel ita parameter ad A£,ut cubus DE ad cubum Inter- 
valli EB(d), & patet propofitum . Quod 

(a) 1 9 -^r.d“ 4.fex' (b) i.c?* zo.fex, &• i i.lib.pr.Apoll. 

(c) Vide i.epijl. (d) yj.Vnd.&per ea, qux i» i.eftji. 
demonjlrata funt . 
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Quod fi parabola AC tertia. Cupra defcripta in primi 
epiftola fuerit, quarta hyperbola orietur , & ita deinceps 
idem quoque dicendum de oppofitarum defcriptione: qua- 
re in his amplius non immorabor . 

Hoc autem filentio praeterire nolo , cognita harum cur- 
varum gene fi , prascipuaque proprietate reliquas quidem 
proprietates facillime erui poffe m , ut ab aliis in conicis fe- 
dionibus facium eft,idque demonRrare nunc Tibi poflemj 
fed vereor, ne in magnum volumen abeat epiftola, plurima 
enim eflent , qua; demonftranda mihi forent : hoc autem, 
tanquam fpecimen adducam, ut magis eorum,qua* dixi ve- 
ritas conftet , utque alios ad harum contemplationem alli- 
ciam, redas omnes per centrum quarumlioet harum cur- 
varum tranfcuntes, atque utrinque in hyperboiis termina- 
tas bifariam in eodem centro dividi . 

Icem dtiobus pundis in qualibet harurf* hyperbofarum 
fumtis, utD, d. fig. ^ . dudifque redis ab his DE, de paral- 
lelis afymptoto AL , ita elTe quadratum A E ad quad: Ac, ut 
reda ed ad redam DE . 

Patet infuper fig.f.fumtis duobus pundis C,B ia fecunda 
hyperbola CPD,;cujus afymptoti fint AG, /lH,atque ex his 
* dudis binis redis fibi invice parallelis GCPH,EBDF occur- 
rentibus hyperbola; in pundis P, D, folidum, quod contine- 
tur fub reda CG in quad: CH aequari folido fub teda EB in 
quad: BF. Intellige autem talem efle hanc fecundam hyper- 
bolam, ut omnia folida, quae fub quadrato cujufcumque AS 
in SP continentur aequentur potentia; hyperbola; . Quod fi 
hyperbola PG illa fuerit, quam fupra tertiam, five Qnadra- 
toquadraticam diximus, aequale erit planoplanum,qu od con- 
tinetur fub reda GG in cubum GH planoplano fub EB in 
cubum BF$ idem in altioribus dicendum, modb quae in Ter- 
tia de plaaoplanis , in Q larta de planofoiidis , in Quinta de 
folidofolidis intelligantur, &0. 

Manifeftufn infuper eft, in eadem fecunda hyperbola PC, 
fi ducatur redi HPCG folidum quod continetur fub qui- 

drato 
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drato CH in GG aequari folidojfub quadrato HP in PG: 
quod fi data hyperbola Tertia fuerit, pia noplanum quod c5- 
tinetur fub xe< 5la GC in cubum CH asquabicur planoplano 
fub cubo HP in PGjidem in altioribus accidit . 

E quibus , nifallor , deducitur , in fecunda hyperbola PC 
duftam re&atn A'LM, qua; hyperbolam inpunflo L contin- 
gat, atque utrinque in afymptotis terminetur, ita in pun&o 
contadus L dividi, ut LK dimidium fit reliqua; LM, five 
tertia pars totius KM: Ii vero hyperbola PC tertia fuerit, re- 
fla £M,ita in pun&o conta&as L dividetur,ut K L fit quar- 
ta pars totius KM $ fi veri) PC fit quarta , KL erit quinta 
pars totius KM, Sc ita deinceps . 

Quod fi in fecunda hyperbola PC du&a refla KM utrirw 
que in afymptotis terminata , ita ab hyperbola in punfto L 
dividatur, ut KL fit tertia pars totius KM’, ha;c refla hyper- 
bolam in punfio L continget * idemque locum etiam habet 
in altioribus curvis . 

Quae autem de unica hyperbola ufque adhuc difla funt 
eadem etiam in oppofitis hyperbolis inteiligenda, quemad- 
modum manifefte colligi poteft , 

Cxtera? autem harum curvarum proprietates eadem ra- 
tione erui pofliint : quin & hoc maximum laboris compen- 
dium eft,quod deteftis proprietatibus tertiae hyperbolae,aut 
etiam Parabolae.eaedem refU ad caeterarum curvarum dete- 
gendas nos ducant. Quare non parva rebus Geometricis fice 
accelfio, fi quis omni fludio in hoc incumbat, ut doflrinam 
feftionum conicarum ulterius ad has etiam curvas promo- 
veat - Ia hoc verb fumma animi contentione , Vir Amplif-r 
fime, fedulam operam navabo, modb mihi vires, animum- 
que addideris: id verb pradlare potes , fi facies, ut haec in- 
grata Tibi non fuiffe intelligam . 

Sed jam aliqua de locorum compofitione, quemadmodu. 
in prima epiftola pollicitus fum , afferam $ ut hinc pateat 
ex harum curvarum deferiptione omnia ea loca compofita 
fuiffe , quorum aequationes duobus tantum termini» expri- 

mun- 



Digitized by Google 




4« ' 

muntur, vel qusvad eafdem reduci poflant: id autem 
cero , CaiteHi voluntati morem gefiero , qui poflquam fe- 
cundo fu v Geometria: libro fumir.am operam adhibuit in 
iis compon fodis» qua; planorum, folidorumque nomine ve- 
niunt, ex quo non parua (ibi gloriam comparavit, fui tem- 
poris Geometras hortatur ad altiorum locorum compofi- 
donem perficiendam(/i).Et qboniam epiftola prima omnia 
ea loca compofui , qua; fune sd parabolas, in quibus cubi , 
vel quadratoquadrata applicatarum &c. tequantur folido 
fub parametro in quadratum intercapt» * vel planopla- 
no fub parametro in cubum intercapta; &c. in tertia verb 
epiftola de iis diiTerere flatui , qua? ad parabolas font alte- 
rius generis, in quibus videlicet cubi, vel quadratcquadra- 
ta applicatarum &c. «rquantur folido fub quid: parametri 
in interceptam, vel planoplano ex cubo parametr in in- 
terceptam &c. ideo hic eorum compofidonem aggrediar , 
qua: ad hyperbolas funt, quorumque equationes conftitu- 
tive duobus terminis defignantur, quorum unum bina: 
ignote,quamodolibet infedu£teconftituunt,reliquum ve- 
ro data omnino quantitas. .♦ 

Primus itaque locus , qui fe nobis componendus pratbet 
per hanc equationem defignatur acxymrJ^quahticates verb 
«, & 7, indeterminatas intelligo}/T,verb & que per fimiles 
literas defignStur, datas)& patet efle ad hyperbolam,quam 
fupra fecundam diximus. Componetur autem fic . r<: • 

In figura tertia, ponamus A etfe initium quanticadsiitH 
determinate x ; atque eadein quantitas x per re£Una ; AE? 
politione datam fefe extendere iirtelligatur; quantitasau- 
tem^, fupra hanc in dato angulo; puta A£D , exurgere 
concipiatur. Du&a ex .pundfc A re&i AL parallela ipfi ED: 
afymptotis AL , AB , potentia vero /r 3 ; fecunda hyperbola 
d-feribatur 0 3 ; dico ha ic curvam efle locum qu«e-(ltum . 
Sumto quippe in hac quolibet pun£lo,ut £>, du&aque ED 

paral- 




(a) E/^.47. //£.$. 
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parallela afymptoto AK , erit AE X ,at EDjr. Et quoniam 
ex proprietate huius hyperbola folidum fub quadrato AE 
in ED , hoc xxy aquatur hyperbola; potentia; ,• qua; eft 
a>. icieo habebitur huiufmodi aquatio xxyx)*3 $ & patet 
propolitum * Quod (i habeatur a;quatio yyy ca><r3 j facillime 
etiam ieiem locus per hanc defignatus ex iis, qua; fapra tra- 
dita fune, componetur . 

. i.Si vero aquatio , qua; locum defignat, huiufmodi fuerit# 
fiysoat . .Expedite etiam conftrui poterit adhibita curva 
byperbolica» quam fupra tertiam hypcrbolam vocavi:(fig. 

3 .). fi enim initium quantitatis x ponamus efle pundum A 
ita, ut eadem quantitas x per redam AE fe extendere intel- 
ligacurj at^,fupr$hancin dato angulo,puca AED,exurgatj 
centro A, afymptods AE, AL tertia hyperbola DO metho- 
do tradita defcribsnda eft ita , ut planoplanu fub cubo AE 
in DE sequetur dato planoplano a* hac enim erit locus 
qualius: fumto namque in hac curva quolibet puncto , ut 
D , ejudaque DE, quia AE elt x, £D vero y , atque expro- 
pjietate hoios hyperb. plaooplanumfub cubo AE in EO 
aquatur dafO,plaiioplar.o a*. ideb habebitur huiufmodi 
aquatio. xJyaxi 4 . E* P»Necabfimiii ratione componetur 
lpcus perjianc aequationem expreflus x^yson*. 
y Si; vitro jcquatio loci.conftuutiva ad quintam dimenfio* 

9*91 aflurgat,. atqui his terminis nqtetur,x^sod. f . facillimi 
etiam bacconflrui pourit j omnibus enim, ut fupra, pofi- 
iis , ita ut, pundum A fit initium. quantitatis x , &c. centro 
>4,. afyniptotis AL # .<4E hyperbolam quartam deferibere 
opus eft, qua locos erit qualitus. Cemonftratio autem, ve- 
luc in aliis fjdqm efl, procedit, Idem fera dicedum fi aqua- 
tio faerit^Y.®«rr ^ jl, , .. t _ - . 

. Sed fub hoc genere hyperbolarum alia etiam cofideran* 
da venit ,: cu‘usi quidem ope locus per hanc aequationem 
defignatus componi potefl. Defcribirur autem G C* 

In eadem fig^. circa sfymptotos AE, AK fecunda hyp. de- 
feribatur CO,in qua folidum,quod continetur fub quadra- 

, G to 
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fO CE» irt A E tequetuf dato (olido ai. Direflrice autem had 
curva, Pefc/ibrfnte verh CEO, Polo A, Intervallo EB,quod 
a?quetur data? quantitati a , Efficiente autem BD ; curva de- 
fcribatut DO , dico hanc efle curvam quarfitam , cuitis be^ 
neficio corti pbnettir ideas per hanc xqhacionem defighittiif 
Sierlirtljut Idpr*a,/fE dicemus x.ED vero jr.Quo- 
niam fimilia funt triangula BED , AEC erit , BE ad E £> , 
quemadmodum A E , ad EG , ergo'EC erit xy , diu. pet a . 
Quoniam 4»tem folidum fub quadrato EC in A E , hoc elt 
xiyy , dio:pe?*« . Aquatur dato folido a3 . fdeb habebitur 
huiufmodi tequatio xiyy. diutper aasoa*, vel fada congrua 
multiplicatione jiiyyzoni.Et patef,quod eratoflendendum. 
r >Loc« autem , 'quorum aquationes ad fextam dimenfio- 
nem aflurgunc adeb faciliter componi poflunt , ut explica- 
tione penitus non egeant i quinta fiquidetn hypierbola tra- 
dita methodo deferipta, propofitum prxftabit . 

Sub feptiiho autem gradu plures loci componendi ve- 
niunt, atque adeo plurium etiam hyperbolarum opus ha- 
bemus . Sed huius loci x 6 )'3>.»7. compofitio ab iis , qua? fu- 
pra ditia funt, pendet, quemadmodum etiam (i habeamus 
yix&aT. quare in his amplius non immorabor. CurVa au- 
tem, qua; ad hunc locum componendum x^sort^deferviC) 
hac latione in plano defignatur. In eadem figura tertia 
centro A, afymptotis AE, AK hyperbola deferibatur COj 
in qua planofolidum fub quadrato CE in cubfiAE arque- 
cur datoplanofolido a f . Direclrice deinde hac curva , De- 
feribente verb CED, Polo A, Intervallo EB.bve ^Efficien- 
te BD curva deferibatur DO. Dico hanc efle curvam qusefi- 
tain .Sumatur enim in ipfa quodlibet pun<5ldm , ut D. fimi* 
lia item erunt triangula AEC, DEB (a). Cumque AE fit sw 
EDy , at Intervallum EB a. erit EC xy. diu. per rf.planofo- 
lidum verb fub quadrato EC io cnbum AE , erit jcfyjjr diti» 
per aa. quod quidem cum arquari debeat dato planofolido* 

arsha- 
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. ai, habebitur hujpfmodi arquatio xiyy- diurper aa^Ai, 6 c 
£U mu.ltiplicatipne per aa. habebitur «quatio x*J0W>« 7 * 
quod erat demonftrandum. Similitet fub hoc eodem gener e 
, curva cadic,cujus «quatio conllicutiva per hos termino* px* 
*primitur x^xtai ; qu« etiam hoC modo ip plano defcribi 
poteft. Centro A , afymptotis iifdetn reclisAK* AEcfctVa 
hyperbolica defcribatur CO, hojus quidehri proprietatis, uc 
. plqaoplanum fub cubo £C in reftam AE «quetur dato pia» 
noplano 44. Tum hac eadem Dire&rice, Defcribente vero , 
/cDquifque,, ut fupra , hyperbola defcribatnr DO, haecque 
eric quaeiita , eodem quippe modo demonflrabitur ECfore 
jcjjr. mu.perrf,planqplanum verb fub cubo EC five jc3y3 diut 
pe? 43 , in /1B fite , x. hoc efl diu.per ai. «quatur da- 
B planoplano ergb habebitur hujufmodi «quatio jc4y3. 
diu.per 43aoj4, <£ facla .Congrua multiplicatione per 43 , eric 
tfyi&cp, &. patet quomodo , & hic alius locus componen- 

dpA.lfc , J } . .■*. . . ic . • u . - 

AtquS ex hi? omnibus manifefle apparet allatam metho- 
dum talem efTe , qua fimpliciorem inveniri pofle non puto 4 
dum tanta elegantia , atque facilitace omnes h* curva* , SC 

miro .quidem ordine defcribi poflunt £ quare iterum 
affirmare audeo , folidorum contemplationem huic no- 
ftrae methodo omnino poftlrabendam : adduci quippe non 
ppjfym , ut credam , fieri pofie, ut ex aliqua fedione ha; ex- 
cutvar tam facilicpr, atque eleganter defcribi pofitnt. 

“ E^dem ratione operandum efl ad omnia ea loca compo- 
nenda , quorum «quationes qnibufque dimenfionibus defi- 
gnantur. Qua: quidem omnia quantum Cartefianam Geo- 
metriam non modb illudrent , fed etiam promoveant,- Tibi 
|udjc5dum rpltnqOo.AC yerb non folum allata methodo cur- 
defcribi poflunt, quarum ope ea loca componunrur , 
quorum xqpationes poftquarm ad fimplicifiimas reduci* 
fnnt , duobus tantum terminis clprimunturj fed 5r alias in- 
fpper curvas in plano defignare polTumus, quarum beneficio 
omnia «lia l'pcacomponere,pulcherrimaque infujperprobFc’- 
* 1. • ' O x ' mata 1 
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mata enodare poterimus Si enim , in figura quarta* curVsr 
AC, non parabola, fed prima hyperbola a;quilatera ede po- 
nator, cujus tranfverfa diameter AN, centrum verb G, ver- 
tex A , ita ut applicats ad diametrum AE fint refla; omnes 
parallelae ipfi AL, velut refla CE: hac autem curva, ceu Di- 
reflrice Utamur , in qua applicata GE Defcribens incedat j 
Polus autem fit vertex A, Intervallum autem ED data qu»- 
libetj Efficiens verb re&a BD parallela femper refla: AGj 
curva DO, qua; ex interfeflione Efficientis BD, Defcri- 
betifque CD defcribitur hyperbola erit,qua; fub eodem ge - 
nere , aC fecunda, comprehendetur , cujus quidem afym« 
ptoti .'erunt AB, AL; cujufque«hsec erit proprietas, ut 
fubato in ipfa quolibet punElo, velut D, duflaque DEparal- 
lelasfympcoro AL, folidum , quod continetur fub quadrato 
applicata; ED in intercfeptam AE sequetur folido,quod Con- 
tinetur fub quadrato Intervalli BE in reflam NEdiametrum 
videlicet tranfverl im,una cum intercspta AE. Quate hujus 
curva: ope , <Sr hiclcCus componi poterit xyjf» abb^bbx • Si 
ponamus cranfverfam diametrum AN efle , a /intervallum 
autem b. indeterminata verb A E x. reliqua autem indeter- 
minata EDy. fed & alterum exemplum adducere inutile no 
erit ad locum explicandum, qui ab omnibus in fecundo Geo- 
metri e Cartefii libro difficillimus cenfetur . 

1 n figura fexta circa afymptotos BC, BS prima hyperbola 
defcribatur GO, cujus potentia a?quetur duplo quadrato a 
refla DC. Tum produfla afymptoto BC ufquead A ita , ut 
AB sequetur refla; data; DC $ Polo A, Direflrice hyperbola 
GO , Defcribente verb refla GD F parallela afymptoto BS $ 
Intervallo autem refla DC,atque Efficiente CF parallela re- 
cise AG, curva defcribatur FO. Dico hanc hyperbolam efle , 
qutefecudi etiam generis erit, cujus quidem afymptoti erunt 
BC , RX , centrum yerb B , cujufque ha;c erit proprietas, ut 
fumto in ipfa quolibet punflo , utF, duflaque F D parallela 
afymptoto EX, folidum fub quadrato BD in reflam £>F,una 
cu.-n folido fub tribus AB, BD, DF, sequetur duplo cubo AB, 



~vel ; (olido fob' potentia hyperbola* in datam Intervallum . 

* Quoniam enim ob fimilitudinem triangulorum GDF,/IDC, 
ita eft CD ad D F , ut AD ad DG (a) erit re&aogulum GDG 
< «quale ren&aogulo ADF (by t quid fi omnia h«c re&angula 
ducantur in BD, erit folidum fub tribus AD , BD l < DFjvel 
falidum fub quadrato BDip DF, una cum folido fub tribus 
AB, BD, DF(c)arquale folido fub tribus DC» DG, DB ; (rf) 
vel folido' fub potentia hyperbola; Dire&ricis in Inter valiu , 
•vel duplo cubo a recta AB (e). Q. E. D. * i 

Atque hax: etiam methodus in infinitum extendi poteft . 
Si enim pro Diredrice GO' rion prima,fedfecunda hyperbo- 
ila conftituatuiyut folidumTub quadrato' BD in DG aequetur 
dato folido-» curva FO eadem ratione defdiipfa talis erit na- 
tura; , ut planoplanum fub cubo BD in DF, una cum plano* 
-plano fub quadrat® BD in datam jdBdn DF » arqueturdato 
planoplano , quod producitur ex multiplicatione potentia; 
■hyperbola; in lntervallum.idemqiue inaltioribus dicendum, 
•modo idone« porlefiates afTumantur V c U 1 1 

At ad fecundi generis hyperbolamFO modb defcriptam 
rediens dico , fi inafymptoto BX afTumatur refta BE arqua- 
! lis data; re&fe AB, atque ex puncto E ducatur re£la HN 
■parallela afymptotoBC, occurrens defcripta; hyperbola; FO, 
in O, manifeftum effe, folidum,quod continetur fub quadra- 
tio BD in DFsequari folido fub quadrato BDift DH, necnon 
-folido fub eodem quadrat» BD in HF (^jquarecum ek mo- 
do demonflratis folidom ft]bquidratoBD'inDF unacum 
folido fub tribus AB , BD , DF «quetur duplo ctibo ex AB ? 
erjt etiam Calidum fub quadrat® BDinDH una cudrrfolido 
fub eodem quadrato BD in HF, &fdHdum fub quadrato AB 
anSD ana cum folido fub tribus AB,BD,HF(/)«quale daplo 
cubo ex AB Quoniam vero fi ab «qualibus «qualia aufe- 
*li.i £ < «:i: :/ : op a • » - • ' y » ! ran- ' 

i ..(ia} Ex hyp. 2 9-/r. &" 4./*x. (b) 1 6 . f exi (6) pr. 

lujkcftnd. (d) ex iis, qua in pr.epiJl.dtmdJirAta fuut. 
(e) ex byp. (f) Vrftx, 
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ratur, quse retraner tj fant* ^q.uaHfPifieo fi tam ifolidis,qu* 
fupra, qua & duplo cubo re£ke Ab, au/eratur folidG fub qua- 
drato R[’> in DH una tu folidpfub qoad^tft AB in BD , eiit 
refiduft,nop? fobdfi fub quadrato RD jn HF, uria cum fojido 
fub triby$AB,8D,,HF *?quaje dupj.oicubofubAB-^olido fub 
qq^dratQ 4B ijn ftp — (oljdo fub qupdrato BD in I>H . Sed 
{olidum fub quadr.tfp.BV} inldF v Po* cum folirfd (ub tribus 
AB,BP,HF peod.Witur n\u|ciplicatione recUrfi FH, BD,five 
FX, intellige FX parallala AB.&reda? 4£>, fi ve FR. At du- 
plus cubus ab ABiminusfojido fub quadrato 43 ip*BP,mi- 
nus folidpfub quadrato BD t io D,F! producituircafnbOs etiS 
redis, data vijleiicst HD , fivq,A B , & r$d* JJ? » fi ppnamus 
J4 «qualem AB, nec no reda MP, fi;ponamt*s BM^qualebi 
AB,five4 tribu?pe£\j$ data DFUfPs.F2k.modo U J , MZ,AR 
^pa^alldas re£\x BX pwa,mm eff<^!erg<>ijpl du f r o <;vod a tri- 
bus FH, FX»FR «quater (plido,qqod fit ^ tribus data^viddi- 
cet reda EB, FP, ; F2.pie pra?miilis faqiic eft problema eno- 
dare, quod Cartefius fecundo fu« Geotff.librpiofQlutnm re? 

liquit j rd verb buiofinodielt e - ■ t\ ■. -*o : 'd ur»*?0 : 

In figura fexta datis quatuor redis lineis parallelis inter 
fePI » RA, XB, 'ZM, ita ut diftantia i ater Has fit da ta, atque 
eadem $ quinta autem KN eafdom datas ad quoslibet ango- 
los fecante , puta redos j opoftct inYeoire pundum , ufiCF , A 
t quo dujais je&si perpendicalar»bus4dpefi«one!dat«^ ut 
FH,FR, -F F,. F^pX» ffibdumiub tiibus RH,iRX,FIl «qud- 
tur folido fub refiquis duabusFP,EZ inquamlibecdatainr* 
puta EB , vel quia pundum F inveniendam unicum 
non efij ideJ» determinanda infuper proponitur linea, ia qaa 
h«c pu nda reperiuntur . _ • . ; 

Soluit hpc problema.Cartefius i cum folidum er tribue 
duAif ad tres parallelas «quatur folidc,quod continetur fub 
reliquis duabus * quarum una cadit fuper quintam , & data 
. quapiam iinea^leraooflravltque pandum quxfitum cadeec 
mcqrra, qqaowiie motu parabol* defcripfit,qu*que aljatsr 
.• ’> “ .. : -etiam 
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etiam methodo , & forfan facilius i ddfct ibi poteft . Verum 
quando folidum continetur fub duabus dudlis ad parallelas,- 
k tertia, quatf cadit fupra quintam, ut fupra di&um eftjalicer . 
fe res habet, quod k riovit Gartefiusjat- curvam folutioni in-' 
fervientem nioncradidit ; nifi tarn obfcure t & bpeviter , ut 
manifefte appariat, no omnino illiperfpe&amfuifle.Quot-- 
quot autem ipfius Geometriam explanare fufceperucine ul- 
lum quidem hac de re verbum feceruntfin ceteris alibquin, 
quae obfcuritate non laborant, nimii multis Quare hunc 
locum inter caeteros explicandum fufcepi , clim enim diffi- 
cillimus iit , non ingratum me faSorum Mkthefeos amato- 
ribus con fiiio. . .) • -i;; /':/:> 'Ir*- e:r::‘-’ 1 :q nr . 

Sed haec folutio ab iis y qua?:did\a funt erui poteft , cum 
•uim demonftratum iit (vide fig.6.) folidum; qiiod contine- 
tur, fub duabus FX, FR, quae cadunt fuper duas ex paralle- 
lis, & tertia FH, qua; cadit fupra quintam poficioqe datam, 
aquari folido, quod continetur fub duabus FP, FZ, qux du- 
cuntur ad reliquas duas ex patiite lis in datam , qua iit BE , 
patet pundium F eiTeunum ex quajfitisj curvam verbPO 
modb defcriptam fore illam , lir qua omnia pun&a quaeiica 
repeTiuntur.Quod.li dillantia inter parallelas nob fit eadem, 
quemadmodum modoaftumta eft, idem etiam accidit} (icuc 
idem tunnino accidit imOdrtefii exemplo. Ab hujus veto de- 
monftratione me qunc tabdineo , non enim omnia dicere 
6ifcepi>'cUm.prVcipue noa defoturi linp > quibus idem hic 
kraos eXpUnaoduV continget , if quibus majori elegantia, k 
do&rioa illuftrabitur, yjiUiiEiL. 

* Placuit autem, Vif Ampliflime, demonftrationem hac de 
fo afferre veterum Gcomecranitnmore.fepofitis algebricis 
fiotts , nbn foluqi , ut iis etiam, qui Algebrae,quanh Specio- 
sam vocant ,-pra?ccped Ubn callent, fatisfacerem, fed ut hoc 
etiam palam iieret^methodum videlicet Syntheticaoi-ab ip- 
fa Ara&yCv pendere,.nec fieri poffe, ut ad illam perveniatur , 
nifi haec , velut Dux , aditum ad eandem patefaciat , & mu * 
niat;quaxe <5c Analylim Algebricamab iniuria,quam ci non* 
'c nul- 
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nulli ex pfendogtometfis nimis peffricatforis inferre conti* 
tur* viodicavi, dicentes ipfam iahoc deficere, quod imagi* 
nar^o ti noa ferv/at^unda putant non peios in Mathefi pec* 
cari , jqoamJiOtomecrica problemata , qua; figurisl 
explicari, pculbifuhiici poffunt , methodo Algebricas 
addicantur, & fub hqfciquali velamine in publicu prcdeant. 
Omnes quippl demxsaltfationes * qca; hoc tranatu conti** 
netur, qu« quidemjdnplmimayearqoenoniindegantes funt* 
atque 5 nullo adtiuc excogitatarjinveriire mihi licuit Analy** 
lis veftigiis infiUentK ji-idque tantillo temporis intervallo^ 
quemadmodum fpe&atreiadei Vi>i. cellari poflunt i An.verb 
id etiam pr«ftare valuifTet fynthst icus Geometra videant* 
qui h«c mature legerint, atque perpeilhrintl. . n ■- i 
. Quod, fi libi, Vir humaniflime, cui utfaque methodus * 
feu potius quicquidfcieaciarnmeft patet, -nigis v olupe erit, 
notis : Algebricas uti ; en quomodo facillime ea omnia de- 
monftrq, quje. modo de haa problemace/attuli . 1 Iit j 

, Sinti data; quatuor rej^ae politione parallel*3ntef fe , ufc 
fuprai, quarum dicantia G^re&a, quarri vacabo .A. 5c quin- 
ta eafdein ad angulos re&ios fecansiut in figura fexta expia* 
najtumeft. Data fcutem recla fit etiam, rf. Centro deindae B» 
afymptotis BE, BC hyperboiadefdribaCurFQjdujashsa: fit 
proprietas, ut fumtomipfa qtiolibet pun3ta,HCF, dudlaque: 
FD ,parallelaafymptoto^ilEfolickiw,quotl continetur.' fub 
quadratio BDin applicatam OF* ma. cum foHAo.fuh daabha 
BD, DF & tertia data </,.arquetur duplo cubo exfd. Qoomon 
do vero hujufmod: curva dsfcribi poffit* faprademonftca* 
tum ell . Dico hanc elfe, <Scc. Conftrii3a«riirn figurae ut fa« 
6tum >pparet,fiii^D,-five EH, dicamus j^HF verfrjyER. eria 
x^ffAf folidum Verb fub his tribus etityxxHfcyJk * SirailiteB 
FP eric x^f 2 At, FZ autem A-+-x . Solidum verb fub his 
tertia elatat, eft 2.A3'-~AAx~— !xx>utidh habebitur hujufmo* 
di jequatioixo:y.>i« lAx —Axx. Sed& eade «qua- 

tio producitur ex ipfa curva? proprietate ; etenim DF ed 
ergo folidum fub quadrato BD in DF, una cunrfolido 
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fub tribus BD , DF , & d erit dxx^yxx^ffddx^dxy , quod 
cum xquari debeat duplo cubo ex d. exurget hujuftnodi 
aequatio dxxfyyxxfyddx^dyxsndiyW 1 fa<5\a congruatra- 
fpoficione xxykdxy&zdi—ddx—dxxye quibus manifefla 
funt ea omnia , qua: demonflranda erant . Sed necainplius 
immorabor in aliis Calibus explanandis * multa eniin dicen- 
da rellant ad ea illultranda , qua: de fuperfolidorum proble- 
matum aquationibus conRruendis tradidit Carteljus tertio 
fua* Geometria: libro. . > 

• Qu&d autem difficillima haec etiam fint.indicat eorum fi- 
lentium , qui commentaria in ejufdetn Geometriam edide- 
re . Qui autem aliqua de his attulere, in hoc maxime labo- ' 
rarunt, qubd his curvis ufi funt, nec tamen demonftrarunt , 
quomodb ea:dem in plano delcribi pofTent • Nunc autem , 
qObd via ad has curvas defcribendas patuit , dicere aufim, 
parum, aut nihil dillare in?er quadrata aquationis conftru- 
ftionem , & ejus , qua: ad fexcentelimam dimenfionem uf- 
q&e aflurgat . 

; Cartelrus tertio fuse Geometria libro reguli tradidit, qua 
aequationes omnes,in quibus unka ignota quantitas repen- 
tur, quarque ad quintam, vel fexta dimenlione alTurgunt,co- 
ftrui poffint. Quamvis autem hujufmodi regula mrrtam.por- 
tentofumque /futhoris ingenium prodat, certum tamen e(f> 
vel ipfo ..-fnthore fatente, maximis eam difficultatibus labo- 
rare , atque 4 fimplicillima ,.quod maxime in Mathemati- 
cis cavendum eft , via deflevere- Si enim conftruenda pro- 
ponatur tequatio per hos terminos expre/Ta x 6 aoaxt — b 
Quis non videt , maximopere laborare Cartelii regulam , 
qune jubet prius reducendam elTe ad formulam, in qua om- 
nes termini adlint , omnefque radices vera: fint , & quanti- 
tas cognita tertii termini excedat qnadratff i femiffe quan- 
titatis cognita: fecundi termini , eaque deinde peragenda , 
quae ferreum hominem defatigarent , cum ipfius conftru- 
&io facillima obtineri poflfc? nil aliud quippe efl faciendo, 
fig<7jquS circulu ADC deferibe re, cuius diameter aequalis 

H quan- 
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quantitati notae , quam in aquatione per a, dsGgnavi. Tum 
ex pun&o A du£la AS perpendiculari ad diametrum AC , 
opus eft cetro A, afympcotis AC, AS fecuciam hyperbola de- 
fcribere DO,ita uc ex quolibet ejus puo&o,ut U , ducta per- 
pendiculari DR ad afymptotum AC, folidum , quod Conti- 
netur fub quadrato AB in BD a;quetur bl , Si enim haec hy- 
perbola datum circulum in aliquo puncb,ut D fecet, atque 
ex hoc demittatur DS parallela diametro circuli AC , hxc 
erit propofitse aquationis radix x . 

Quare ejus erit, qui CarteGanam Geometriam explana- 
re debet,huic difficultati occurrere, cum prsecipue ipfeCar- 
teGus id expoftuleti ait enim circa Gnem Tertii, Perum «o- 
tandun eji in plurimis horum exemplorum , quid circulus 
hic tam obliqui hanc parabolam fecundi geueris fecare pojjit , 
ut interfe&ionis punftum cognitu fit difficile^ atqui adeo huc 
conJiruSio ad praxim non fit idonea. Cui quidem rei f aciis 
remedium afferri potejl , componendo alias regulas ad imita - 
tionem hujus, &c. Nullus autem, quem fciam,qua;nam Gnt 
ha; regula: demonftravic, nec forfanipfe CarteGus novit $ 
curvis enim , quas modo defcripG, ignotis* nulla methodus 
ad has aquationes conftruendas , faltem, qua; Gmplicilfima 
Gt,inveniri poteft.Nec ego hicoftendam,quomodb unica re- 
gula aequationes omnes , qua; fub quinta , vel fexta dimen- 
iione comprehenduntur , conftruere poffibile Iit; quamvis 
enim facillimum id mihi eflet , fatius tamen duco demon- 
ilrare , quamlibet aquationem datam , cujufcumque ea di— 
menGonis fuerit , facillime conftrui pofTe aliqua ex his adhi- 
b i ta*ut facilior evadat operatio, atque adeb molceftia; omnes 
evitentur , qua; ex laborioGffimis calculis oriri folent , qui 
aeneum quenaque laflare valent . Ea item demenftrabo, qua; 
ignoravit CarteGus * dum putavit ad conftru&ionem aqua- 
tionis, v.g. qua; ad nonam iimenlionem aflurgit , opus elTe 
curvam adhibere, qua; quarti generis effet, vel cujus aqua- 
tio conflitutiva ad feptipuim» Vel o&avam dime^Gonem af- 
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furgeret (*)>& tamen illa conftrui poteftope curVx fecunctf 
generis, quae ad tertiam gradum afiurgic. 

Sed jum proponatur conflruenda aequatio fex dimenfio- 
num his terminis exprefla xt—qxS^fyxt^rxx^ntsoo» 
Contro A, in fig. 8.afympcotis AC,AL (ibi invicem ad an- 
gulos rectos in pun&o Aiunflis, fecunda hyperbola defcri- 
batur DN , cujus potentiafit » 3 , hujus autem haec fit pro- 
prietas , ut fumto in ipfa quolibet pun 3 o , ut D , du&aque 
VE parallela asymptoto AL,- fofidumfub quadrato AE ia 
E D «quetur potencise ni . Sumta deinde ia AC afymptoto 
refla AC aequali dimidio quantitatis q , ex pun&o C erigat— 
tur perpendicularis CB «qualis^uantitati i* diu. per jtw 3 : 
juncia deiade AB, ex pun&o A erigatur perpendicularis AF 
sequacis p, & jungatur BF . Centro deinde B , intervallo BF 
circulus defcribacur, qui quidem defcriptam hyperbolam ia 
aliquo punflo fecare poteft.Secet itaqne in D, atque ex pun- 
&o D ducatur DL parallela AE. & ip(i AL occurrens in L 
Dico DL radicem effe propolita; aequationis, Expunflo 
enim D, ducatur perpendicularis £>E parallela afymptoto 
AL,atqjAE,five DL dicamus x.Ex proprietate itaque hyp. 
DN, DE erit w?diu.per xx.DG vero erit »3 diu.per r« 
diu. pec 2» 3 . hujus aute quacitatis quadratum eft » 6 diupeE 
3*4,— .r* diu. per xx,>*<r s diu.per 4 n 6 . Quia v e ri> AG eft diV 
midium quantitatis q , AEautem x , CE, vel GB erit dimi» r 
dium quantitatis x>&. huius quadratum erit quarta pars 
quadrati ex q*—qx>i<xx . Cum autem quadratum GB, una 
cum quadrato DG aequetur quadrato BD(b) , five BF, pn>-. 
nes enim fnnt circuli DF radii f ideb habebitur hujufmodi 
aequatio n 6 diu. per x 4 ,— r4diu per xx,>$<r 8 diu.per ^n^qq 
diu. p«p 4,— ^x^xxmf^diu. per 4 $<r s diu. per 4»6>?<p/c 
quadratu quippe FB sequatur quadratis AF * AB, ablatifque 
lis, quae fe invicem tollunt, fadaque congrua multiplicatio- - 

H *' 1 ; ‘ ne, 

> (a) Sx iis, qu* babtnsuf fafav inifivftc. 
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ne , atque tranfpoficione exurget hujufmodi«quatio x 6 — 

? xr ““ — rAxx^n 6 soo. Et patet, uuod erat deinonftran- 
cium . 

• centro «fymptotis AM, A L hyperbola fecun- 
da defcribatjjr QK , ita ut folidum, quod .fub quadrato A R 
jo reflam QR continetur «quetur atque h«c circulum iu 
aliquo punflo ut Q fecet, ab eoque ad afymptotum AM du- 
catur RQ parallela afymptoco Ah, re&a AR erit ptopo lita; 
aequationis falfa radix, quod facillime cognofcipoteft. 

* . e x hujus aequationis conftr-u&ione manifefle colli- 
gi poteft, reliquas omnes quibufcuq* ligni», terminifqueafi* 
ieclas coodrui polF6,eafque etiam, qua; ad quamlibet dimen- 
JioneuvalTiirgunt. Vt enim aliquod exemplum afleram,fiin 
ngura.7.pro circuIo ADC ponamus curvam , qua; ex gene- 
re elliplium eft, cujufque h«c eft proprietas^it fumto quoli- 
pet pundo, ut A, ductaque AE parallela afymptoto AS foli- 
dum , quod continetur fub quadrato AB in BC «quetur cu- 
bo «appjjcata; BA: hyperbola autem AO hanc curvam in ali- 

ut A,fecet,duda DB parallela afymptoto AS,in- 
terca*pta AB erit radix ajquationis, qua; ad nonam dimenfio- 
lif.m alfurgit. Potentia enim fecunda; hyperbola; AO ftatua- 
•tur I>3 AC autem lir a, AB ver6 indeterminata lit x , BD ex 
^proprietate hujus hyperbola; erit l>3 diu. per xx,& hujuscu- 
M^hdiu.iper x 6 , & quonia AB eft x & AC *,erit BG,rf— x, 
«.loluium/ub quadrato AB in BCerit <zxx— >x3, quod cum 
«tquari debeat cubo BA , habebitur hujufmodi «quatio b 9 
iu. per X^aoitxx— xJ, & fada multiplicatione per x 6 , exur- 
get teqaatio novem dimenfiooum, quae per hos terminos ex- 
primetur x9 — ax^b9 ®o . Similiter li opus fit fex medias 
continue proportionales inter duas datas invenire ,.quarum 
^rima ht djultima verb ^tpofita prima ex inveniendis» ha- 

* e J* U l ^facdi aquatio xisoba*, quam quidem fatis ex- 
pedit^ hoc modo conftruare poflumus . 

In fig. nona Ontdu«jea« AB, AD fe fe adquoslibet ani * 
tgu Iqs, puta re&ps, iu pun&aAinterfecantes.Vertjce autem 
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A * axe veri) AD, parametro autem prima ex datis, hoc eft 
a parabola fecuda dsfcribatur AOC.ita ut cubus cujufcum- 
que applicata CD aequetur folido fub parametri a quadrato 
in iotercaeptam AD (a) . Similiter vertice A , axe verb AB 
parametro autem ultima cx datis b , fecunda item parabola 
defcribatur, qualem in prima epiftola tradidi, in qua videli- 
cet ordinata: cubus cequatur folido fub quadrato intercreptc 
in parametrum: ha: enim parabola: fe fe in aliquo pun&o fe- 
cabuntjfecent itaque in C, atque ex hoc demittatur CD ap- 
plicata ad axem AD 4 dico hanc effe primam ex quiefitis . 
Du6ta enim CB ad angulos recios,hoc ell, ordinata ad axem 
AB, fi CD, vel A 3 vocetuc-2, CB ex proprietate parabola: • 

A OC erit »3 diu- per . Quoniam autem cubus CB , five 

diu. pera 6 , sequatur folido fub quadrato AB in parame- 
.trum, hoc ed^a-a.ldeb habebitur hujtifmodi sequatio * 9 diu. 
per a 6 s)bz2i vel facia convenienti muitiplicatione,atque di- 
vifione,exurget aquatio zix>ba 9 . Q. E. D. 

Ex hoc autem, & fuperiori exemplo fatis patet non bene 
a Cartefioinftitutam efle problematum in certas clafles di- 
vifionem: ut lupra etiam didlum efl . 

At vctb pra:tereundum hoc loco non eft, rationem inve- 
niendi medias proportionales ope haram parabolarum pul- 
cherrimam quidem effe, dum facillime eadem uci podumus 
ad quaslibet i nveniendas,variatis fecundum opus fuerit, cut- 
vis. Si enim amba: ha? parabola: prima: fuerint, CD erit pri- 
ma ex inveniendis, quando inter duas datas dua: media: pro- 
portionales invenienda: funt . Qubd ficurva AOC fecunda 
parabola fuerit , qualem in tertia epiftola defcribo* at curva 
parabolica ASC fit prima parabola* DC erit prima ex qua:- 
fitis , quando inter duas datas invenienda: funt quatuor me- 
dise coDtrnue proportionales.Si vero parabola ASC fit fecu- 
da parabola in prima epiftoladefcripta,CD erit prima ex in- 




(a) Vide Epijt. tertiam . 
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iix continue proportionales . Tandem fi parabola AOC fit 
ea, quam in tertia epiflola tertiam- voco } At parabola ASC 
Iit fecunda ejufdem tertia: epifloiae , in qua cubus applicata: 
sequetur folido fub re&angulo ex datis in interceptam, DC 
erit prima ex quxlicis jfi inter duas datas inveniende fint de- 
cem medix continue proportionales} idem , fi plures inve- 
nienda: proponantur. Similiter demonflrabo} id etiam acci- 
dere,!! parabola, & hyperbola ad mediarum quarumlibet in- 
ventionem adhibeantur. 

Ab his aucem,qux modb attuli,non pa rva oriri poteft uti- 
litas pro quarumlibet xquationumj, problematumque con- 
ftru&ione. 

Quoniam autem ad confiru&ionem xquationis , qua: ad 
nonam dimefionem alTurgcbat,curvam ex genere ellipfium 
afiumplimus, cujus deferiptionem nodum tradidifideb pau- 
cis hic oftendam,quomodb hxc etiam in plano deferibi pof- 
fitj ne idem mihi vitio vertatur, quod in aliis, ceu non om- 
nino perfectum, notavi. Sed, ut veritati locus fit, fatendum 
mihi eft , rationem, qua hujufmodi curvam deferibam, non 
poffe cum ea comparari , qua hyperbolas, vel parabolas de» 
feribo} non enim in fimpliciliimam incidere mihi contigit . 
Idei) autem hic exponam , cum , ot.fi fieri poflibile fit, ali- 
quis acutiori, quam ego ingenio abundans veram, maxime- 
que his curviscofonam methodum invenire poflit, his mox 
dicendis inftru&us } tum , ut, fi cui libeat in iis faltem locis * 
componendis , qu* tertium gradum non excedunt, aliquid 
laboris infumere, hanc curvam, qua opus eft.etiam calleat • 
Sed iti hujus deferiptio procedit . 

In figuradecima, fit jequicrure triangulum ABL re£ho« 
gnlum in A.cuius aequalia latera fint AL, /f Biln uno autem 
xqualium laterum, ut A&,c5aituacur reftus angulus ADfl; 
ita ut latera DF, DA, indefinita fint ad partes A, B}atqufc 
per eadem htec punSa libere etiam excurrere pofficit } ut, 
dumreaa £CD femper fibiipfi,«r lateri AL parallela mo- 
vetur* iq latere BL dato fui pun&o, ut F, incedens, eundem 

■ ■•"■7’' i» 



hunc rc&um angulum fecum ducat. Intelllge autem, reStam 
ECD indefinitam ad partes D.Forrb in pun&o E conftitua- 
tur recta Eli indsiinita ad partes L , atque circularicer mo- 
bilis ia punctnEjhsc autem, ita nectatur in recta DB,ut cum 
eadem angulum rectum faciens, per illam libere excurrere 
poHir$fed mineat etiam femper in latere AB, in quo angu- 
lum faciat cum DB , ita ut ubicumque fuerit retta ECD, 
quemadmodu apparet in re£ta GHF , angulus D lit femper 
redibis, atque in eadem redtaGHF repeiiatur , ut apparet ia 
F : item angulus DBE Iit etiam femper rectus , femperque 
maneat in reda AB , ut videre eft in pun&o I ; atre&aBE 
traufeat femper per punctum G, ut manifefte conflat in re- 
£1 a GI. Dico angulum rectum ADB curram AFDB defcri- 
bere , cujus hsc erit proprietas , ut fumto in ipfa quolibet , 
pundto ut F , du&aque FH perpendiculari ad AB, folidum , 
quod cocinetur fub quadrato AH in HB aequetur cubo i du- 
£ta FH . Ita verb fe habet demonflratio. Gonftru&a figura , 
ut apparet, ita at rects,quibus curva defcripta efl,in ea fta- 
tione Cinc, in qua erant, cum defcriptum efl pu&um Ftquo- 
niam ex hyp. triangulum BAL efl aequicrure , HG verb 
parallela AL , erit & HG squalis HB(a) .Quoniam autem 
anguli AFI,FJG funt rt&ijaique adeb AF,Gi parallela: intec 
fe, erit AH ad HF,ut HI ad HG(t),2C propterea re&angulu 
• AHG.vel AHB squale redtangulo FHI (c): quare fi tam re- 
dangulum AHB, quam FHI ducantur in AH, erit folidu fub 
quadrato AH in HB squale folido fub tribus AH , H F, Hl • 
Sed folidum fub his tribus squatur cubo HF(V)$ergb patet» 
folidum fub quadrato AH in HB squari cubo HF. Q. E. F. 

E quibus facillime etiam deducitar ita efle quadratum 
AH ad quadratum HF, ut eadem HF ad reliquam HB.Vnde 
manifefte cognofcitur hanc curvam talem efle, qus circula 
Uno gradu excedat. In circulo enim ici efl AH ad HF, ut ea- 
dem 



(a) 4 .fex. (b) 29.fr, 4/**, (c) iS.fix, 

(a; %6,rnd. i ‘ V 
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dem HF ad HB ; Qaoniam autem pofl latus quadratum fe- 
quitur j ideo & poft circulum illa fubfequetur curva, in qua 
ita erit quadratum AH ad quadratum HF-, ut eadem HF ad 
HB.Quarc ab iis,qu;e fupra demonftrata fcmt,omnia patent, 
quas demonftranda fufcepi. 

Quod fi triangulum BAL, in eadem decima, non fit ajqui 
crure, carva AFDB eodem modo defcripta illa erit, qua? el- 
liplim fubfequetur, in qua videlicet folidum fub quadrato 
A H in HB eandem habet proportionem ad cubum HF , ut 
latus AB ad latus AL. Quod ita demonftratur.Quoniam pa-« 
rallel» funt GI, /fF.fimilia enint triangula AHF,GHl;qua- 
ie re&angulum AHG aquabitur re&angnlo FHI (a ) ‘, & (i 
omnia ducantur in ^H,erit folidu fub quadrato AH in HG 
sequale folido fub tribus A H , H F, H I, vel cubo H F (£>). Et 
quoniam folidum fub quadrato AH in HG ad folidum fub 
eodem quadrato AH in HB eandem habet proportionem, ac 
HG ad HBjquare cubus HF ad folidum fub quadrato AH in 
HB eandem habebit rationem, ac GH ad H B(c), vel LA ad 
AB ( d ) . Ergo & folidum fub quadrato AH in HB ad cubum 
HF eandem habebit proportionem , quam AB ad latus AL 
(e). QJE. D. 

Quod fi curvam velimus, quae hanc fubfequatur,vel qua» 
fecundum locum poft circulum obtineat,ita in plano defcri- 
bi poteft ,',-j i ; i 

In fig. Vnd.fit femicir culus ABC, cujus diameter AC*re- 
&a autem BD ad diametrum BD applicata moveatur fem- 
per fibi ipfi parallela ita, ut ejus pungam B maneat femper 
In femicirculo ABC.In eodem autem punito B conftituta (it 
xe£U BE in angulo femire&o, quajque moveatur etiam mo- 
tu refta? BF, eundem femper cum ipfa angulum faciens, hoc 
eft femper fibi ipfi parallela . Porr6 eadem BDF indefinite 
produ&a ad partes F movere faciat angulum reclum AFE 

ita 

(a) 4.6*1 6 fex. (b) 3 6.V*d* .(c) • 7. £*/»//• 

(d) 4 .fise, (e) 4 .Quinfii ? V ; 



ita, ut tfertex anguli maneat femper in ieda BDF , k latera 
FA , FE tranfeant femper per punda A » E, intellige autem 
punctum E efleubi recta BE incidit in diametrum AG. Di- 
co angulum rectum AFE curvam defignare , inqaafumto 
quolibet pundo F , atque ab co dmSta/D perpendiculari , 
live applicata ad diametrum AC, planoplanum, quod con- 
tinetur fub cubo AD in DC aequetur qUadratoquadrato £ 
reda DF. Quod ita patet.Conftruda figura, ut apparet, quo- 
niam redus elt angulus A FE,prcportionales continue erunt 
AD, DF, DE, vel DB (ti ) * ac propterea, & qui ab ipfis cubi. 
(t)i hoc efl, ita erit cubus AD ad cubum DF.ut idem cubus 
DF ad cubum DE , vel DB , vel ad foiidum fub tribus AD, 

DE, DC.Sed cubus DF ad fnlidum fub tribus AD, DE,DC , 
eandem habet proportionem , acDFadDCj cubus enim 

DF, & felidurn fub tribus A 1), DE, DC eandem habent ba- 
•fim, redangu’um videlicet AD F’(r) j quare & cubus AD ad 
‘cubum DF eandem habet rationem, ccrtda DF ad redam 
‘DC . Vnde patet planoplanum fub cuboAD in DC arquari 
quadratoquadrato fub DF. Quod erat demonflrandum . 

; Cum itaque dtmbftratum in hac curva (it,ita tfTe cubum 
'AD ad cubum DF , ut eadem DF ad redam DC , arque an- 
gulus , quem facit FD cum diametro DC (ie redus , cubus 
•verb-qnndratv.m fubfequatur ,vel fecundum locum poli la- 
<tu» obtineat* ideb fc ha?c curvam, quam fuperiori loco de- 
■fcrrpfj.uno gradu fupetatjat circulum duobus. 

Quod fi pro circulo elliplis adhibeatur , curva , quar eo- 
'dena modo deferibetur talis erit , ut ellipfim planam, five 
primam duobus etiam gradibus excedat , quemadmodum 
manifefte pacetv 

Hinc & locus per hanc atqtmionem dsfignntus diu. 
per ^30/rxx-— x3 corr pofuus jam erit * eftenim ad curvam , 
quat uno gradu elliplim planam, aut circulum fubfequitur ; 

I fal- 
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falcem fi quantitates b aequales fuerint* quemadmodum 
fupra demonllracum eft . Si verb aequatio fuerit diu. per f 
£a>rfx3-~ x«*locu$ erit ad curvam modb defcriptam.Idem in 
altioribus dicendum . 

Ex his autem, qu* ufque adhuc difta funt.fatis, ut puto , 
manifeftum efl , Vir Prarftanciffime , quantum incrementi 
Geometria; acce/Terit j ea 'enim ita in immenfum crevit , 
ampliorque effeda eft,uc nullis jam limitibus contineri pof- 
fle. An verb Cartefianam Geometriam, quam,ut h nonnullis 
accepi, inpofterum explicSdam decrevifti ab hujus fcientiae 
publico Profeffore, cuicumq* id oneris iniun&u erit, quaque 
ipfe,una cum aliis explanandam coram Te fufceperamjnon 
explanaverim modb, atque in iis qua; difficillima fune * fed 
promoverim etiam,Tibi judicandum relinquo . Ha:c autem 
non eb dico, qub Te, caterofque, quorum eft, perfuafos ve- 
lim, ut mihi id oneris, atque honoris a Vobis tribuatur, non 
enim ita mihi indulgeo,ut non plane videam, atque cogno- 
fcam, plurimos efle , qui acutiori ingenii acieprsedici longe 
me in his , reliquifque fcientiis pra;ftant ; fed ut Tibi pateat 
animi mei fludium , atque obfequium, qui ita in Te exarde- 
fcit, ut grandia, ma joraque his offerre geftiat, fi modb mea- 
rum virium imbecillitas id ferret. Quod fi Tibi ba;c in- 
grata non erunt, nonfolum id mihi iucundilfimum accidet* 
fed & ad majora capeffenda me induxeris*nil enim adeb dif- 
ficile , aut arduum excogitari poiTe puto , quod ipfe aggredi 
non audeam Te Duce,Tuilque aufpiciis fretus. Vale*Teque 
D.O.M. nobis pro bono literarum omnium increme to Ne- 
ftoreos annos fervet. Ex S.Marci Oppido. Nonis Sext, 
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ne , atque tranfpofitione exurget hujufmodi aquatio x* 5 — - 
q xf—ppx<~—r4xx>1<n 6 3)0. Et patet, quod erat deinonftran- 
dum ..... 

. Quod fi centro fi, afymptotis AM, hL hyperbola fecun- 
da defcribatjjr QK , ita ut folidum , quod fub quadrato AR 
in re<5lam QR continetur aequetur «Pj atque hxc circulum ia 
aliquo pun&o ut Q fecec, ab eoque ad afymptotum AM du- 
catur RQ parallela afymptoeo Ab, reda AR erit ptopofita: 
aequationis falfa radix, quod facillime cognofci poteft. 
t Atqup ex hujus aequationis conftruQione manifefte colli- 
gi poteft, reliquas omnes quibufcuqj lignis, terminifque afr 
fedas cooftrui poife,eafque etiam, qua; ad quamlibet dimen- 
ifionem;alTurgunt. Vt enim aliquod exemplum afferarn,fiin 
figura-y.pro circulo ADC ponamus curvam , quae ex gene- 
re ellipfium eft, cujufque ha;c eft proprictas,ut 1'umto quoli- 
bet pundo, ut A, ductaque AE parallela afymptoto AS foli- 
dum , quod continetur fub quadrato AB in BC aequetur cu- 
do applicatae BA: hyperbola autem AO hanc curvam in ali- 
/l 11 . 0 u n o # ut A,fecet,duda DB parallela afymptoto AS,in- 
terca?pta AB erit radix aequationis.qua? ad nonam dimenfio- 
flf.m alfargit. potentia enim fecunda hyperbola; AO ftatua- 
tur b) AC autem Iit a, AB verb indeterminata fit x , BD ex 
proprietate hujus hyperbola; erit b 3 diu.per xdc,& hujus cu- 
bqs ^9 diu./per x 6 , & quonia AB eft x & AC /*,erit BG,4— -x, 
&.folidumfiib quadrato AB in BCerit^xx— -x*, quod cum 
.tequari debeat cubo BA , habebitur hujufmodi asquatio b9 
diu. per x 6 aoaxx — x J, & fadla multiplicatione per x 6 , exur- 
get aquatio novem dimenfionum,qua; per hos terminos ex- 
primetur x9—a x ^b9aoo . 5imiliter (i opus fit fex medias 
continue proportionales inter duas datas invenire quarum 
prima fit 4$ultima vero &.pofita prima ex inveniendis x ha- 
bebitur hujufqiodi aequatio xixdta*, quam quidem fatis ex- 
pedite hoc modo conftruere poflumus. 

In fig. nona fint duje-re&a; AB, AD fe fe adquoslibet an- 
gulps, puta reftos, io pun&oAinterfecantes.Vertjce autem 

J*'*- 
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A , axe vero A D , parametro autem prima ex datis, h oc eft 
a parabola fecuda defcribatur A OC, ita ut cubus cujufeum- 
que applicatae CD asquetur folido fub parametri/i quadrata 
in intercaeptam AD (a) . Similiter vertice A , axe verb AB 
parametro autem ultima cx datis b , fecunda item parabola 
defcribacuc,qu4lem irj pritna epiftola tradidi, in qua videli- 
cet ordinata: cubus tequatur folido fub quadrato intercepte 
in parametrum: ha: enim parabole fe fe in aliquo pun&o fe- 
cabunt* fecent itaque in C, atque ex hoc demittatur CD ap- 
plicata ad axem AD * dico hanc effe primam ex queGtis . 

Du&a enim CB ad angulos re 3 os,hoc eft,ordinata ad axem 
jlB, fi CD, vel A8 vocetuc-2, CB ex proprietate parabole • 

AOC erit 23 diu* per a* . Quoniam autem cubus CB , five 
diu» per a 6 , sequatur folido fub quadrato AB in parame- 
.trum, hoc e(l,£2a.ldeb habebitur hujufmodi sequatio * 9 diu. 
per a 6 3)bz2-, vel fa&a convenienti mulciplicatione,atque di- 
vifione,exurget sequatio tix>ba 9 . Q. E. D. 

Ex hoc autem, Sc fuperiori exemplo fatis patet non bene 
a Cartefioinftitutam elTe problematum in certas clafles di- 
vifionem: ut fupra etiam didlum eft . 

At ver b praetereundum hoc loco non eft, rationem inve- 
niendi medias proportionales ope harum parabolarum pul- 
cherrimam quidem ede, dum facillime eadem uti pofliimus 
ad quaslibet inveniendas, variatis fecundum opus fuerit, cur- 
vis. Si enim ambx ha? parabola: prima: fuerint, CD erit pri- 
ma ex inveniendis, quando inter duas datas dua; media: pro- 
portionales invenienda: funt. Qubd fi curva AOC fecunda 
parabola fuerit , qualem in tertia epiftola defcribo'* at curva 
parabolica ASC fit prima parabola* DC erit prima ex qua:- 
fitis , quando inter duas datas invenienda: funt quatuor me- 
dia: contrnue proportionales.Si verb parabola ASC fit fecu- 
da parabola in prima epiftola defcripta,CD erit prima ex in- 
veniendis* quando inter duas datas reperiri debent fex me- 




(a ) Vide Efijl. tertiatu . 
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«fije continue proportionales . Tardem fi parabola ACCfit 
ea, quam in teitia epiflola tertiam voto } At parabola ASC 
fit fecunda ejufdem tertia; epiftolae , in qua cubus applicat» 
aequetur folido fub refUngulo ex datis in intercaeptam, DC 
erit prima ex quarfitisjfi inter duas datas invenienda; fint de- 
cem m?dia; continue proportionales} idem , fi plures inve- 
nienda; proponantor. Similiter demonftrabo} id etiam acci- 
dere.fi parabola, & hyperbola ad mediarum quarumlibet in- 
ventionem adhibeantur. 

Ab his aucem,qua> modb attuli.non parva oriri poteft uti- 
litas pro quarumlibet xquationumj, problematumque con- 
ftruflione . 

Quoniam autem ad confiruflionem aquationis , qua; ad 
nonam dimefionem aflurgebat,curvam ex genere ellipfium 
alTumplimus, cujus deferiptionem nodum tradidi jideb pau- 
cis hic o(lendain,quomodb h«ec etiam in plano deferibi pof- 
fit; ne idem mihi vitio vertatur, quod in aliis, ceu non om- 
nino perfeclum, notavi. Sed, ut veritati locus fit, fatendum 
mihi eft , rationem, qm hujufmodi curvam deferibam, non 
paffe cum ea comparari , qua hyperbolae, vel parabolas de- 
feribo} nonenim in fimplicitfimam incidere mihi contigit . 
Ideb autem hic exponam , cum , ut fi fieri pofiibile fit, ali- 
quis acutiori, quam ego ingenio abundans veram, maxime- 
que his curviicofonatn methodum invenire pofitt, his mox 
dicendis inftru&ua } tum, ut, ficui libeat in iis faltem locis * 
componendis , quae tertium gradum non excedunt, aliquid 
laboris infumere, hanc curvam, qua opus eft.etiam calleat • 
Sed ici hujus deferiptio procedit . 

In figuradecima, fit xquicrure triangulum ABL refla a- 
gnlum in A.cuius aequalia latera fint AL, A B.Io uno autem 
aequalium laterum, ut A&,c5ftitu«urreflus Angulus ADB; 
ita ut latera Dff, DA, indefinita fint ad partes A, B; atque 
per eadem haec pun&a libere etiam excurrere peffint $ ut, 
dum refla £CD femper fibiipfi,5c lateri AL parallela mo- 
vetur» iq latere BL dato fui puq&o» ut f, incedens, eundeo^ 

' . v- fape 
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hunc rc&um angulum fecum ducat. Intellige autem, reftam 
ECD indefinitam ad parces D.Forrb in pundlo E condicun- 
tor recta EB iudtnnica ad partes L , atque circulariter mo- 
bilis in puncloEjhaec autem, ita ne&atur in reda DB.uc cum 
eadem angulum rectum faciens, per illam libere excurrere 
poflic* fed maneat etiam feinperin latere AB, in quo angu- 
lum faciat cum DB, ita ut ubicumque fuerit reda ECD, 
quemadmodu apparet in reda GHF , angulus D litfemper 
redus, atque in eadem rechGHF reperiatur , ut apparet in 
F : item angulus DBE fit etiam femper redus , femperque 
maneat in reda AB , ut videre eft in pundo 1 \ at reda BE 
traofeat femper per pundum G, ut manifefte conflat in re- 
da GI. Dico angulum redum ADB curram AFDB defcri- 
bere , cujus haec erit proprietas , ut fumto in ipfa quolibet , 
pundo ut F , dudaque FH perpendiculari ad AB, folidum , 
quod cocinetur fub quadrato AH in HB aequetur cubo & du- 
da FH . Ita verb fe habet demonflratio. Gonftruda figura , 

- ut apparet, ita ut redae, quibus curva defcripta eft,in ea da- 
tione Gnt, in qua erant.cum defcriptum eft pfldum F:quo- 
r.iam ex hyp. triangulum BAL eft aequicrure , HG verb 
parallela AL , erit & HG aequalis HB(*) . Quoniam autem 
anguli AFI,FJG funt rtdijatque adeb AF,Gi parallelae inter 
fe, erit AH ad HF,ut HI ad HG(£),ac propterea redangulu 
. AHG.vel AHB aequale redangulo FHI (c)‘. quare (i tam re- 
dangulum AHB, quam FHI ducantur in AH, erit folidu fub 
quadrato AH in HB aequale folido fub tribus AH , HF, Hi • 
Sed folidum fub his tribus aequatur cubo HF(W)jergb patet» 
folidum fub quadrato AH in HB aequari cubo HF. Q. E. F. •• 
E quibus facillime etiam deducitur ita ede quadratam 
i AH ad quadratum HF, ut eadem HF ad reliquam H3.Vnd& 
manifefte cognofcitur hanc curvam talem ede, quae circula 
uno gradu excedat. In circulo enim ici eft AH ad HF, ut ea- 
dem 



(a) 4 .fex. (b) 4 (c) 

(d) iS.Vnd. ) 
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dem HP ad H0 . Quoniam autem port latus quadratum Ce - 
quitur ; ideo & poft circulum illa fubfequetur curva, in qm 
itaeritquadratum AH ad quadratum HF, ut eademHFad 
HB.Quare ab iis, qua? fupra demonftrata fanC,omnia patent, 
qua? demonftranda fufcepi. 

Quod Ii triangulum B/iL, in eadem decima, non Ci t a?qui 
crure, carva AFOB eodem modo defcripta illa erit, qua? el- 
lipfim fubfequetur, in qua videlicet folidum fub quadrato 
AH in HB eandetn habet proportionem ad cubum HF , ut 
latus AB ad latus AL. Quod ita demonftratur.Quoniam pa-* 
rallela? funt GI, /tfF.fimilia erunt triangula AHF,GHI$qua- 
ie redangulum AHG a?q uabitur redangulo FHI ( « ) $ & (i 
omnia ducantur in ^H,erit folidu fub quadrato AH in HG 
aquale folido fub tribus AH , HF, HI, vel cubo HF (b). Et 
quoniam folidum fub quadrato AH in HG ad folidum fub 
eodem quadrato AH in HB eandem habet proportionem, ac 
HG ad HBjquare cubus HF ad folidum fub quadrato AH in 
HB eandem habebit rationem, ac GH ad HB(e), vel LA ad 
AB (d) . Ergo & folidum fub quadrato AH in HB ad cubum 
HF eandem habebit proportionem , quam AB ad latus AL 
(e). QJE. D. 

Quod fi curvam velimus, quae hanc fubfequatur,vel quae 
fecundum locum poft circulum obtineat,ita in plano defcri- 
bi poteft . i . 

In fig. Vnd.fit femicirculus ABC, cujus diameter ACjre- 
&a autem B D ad diametrum BD appliqata moveatur fem- 
per fibi ipfi parallela ita, ut ejus pungam B maneat femper 
in femicircnlo ABC.In eodem autem pundo B conflituta lic 
leda BE in angulo femiredo, quaeque moveatur etiam mo- 
tu redae BF, eundem femper cum ipfa angulum faciens, hoc 
eft femper fibi ipfi parallela . Porro eadem BDF indefinite 
produda ad partes F movere faciatangulumredum AFE 

ita 

tmammam «hmm» «i ihmm 

(a) 4. & i 6 .fex. (b) . A^Vnd. ;(c) . 7*2»/»//. 

(d) 4 .fije, (e) 4.^»'«//. : s V', 
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ita, ut Vertex anguli maneat femper in a BDP , k latera 
FA , FE tranfeant femper per pun&a A > E, intellige autem 
puncium E efleubi recia BE incidit in diametrum AG. Di- 
co angulum rectum AFE curvam defignare , in quaiumto 
quolibet pun&o F , atque abeo du&a/D perpendiculari , 
live applicata ad diametrum AC, planoplanum, quod con- 
tinetor fub cubi AD in DC requetur qbadratoquadrato £ 
re&a DF. Quod ita patet. Conflrudla figura,ut apparet, quo- 
niam redlus ell angulus AFE,prcportionaIes continue erunt 
AD, DF, DE, vel Q £>(«)$ ac propterea, & qui ab ipfiscubi. 
(&)•, hoc eft, ita erit cubus A D ad cubum DF.ut idem cubus 
DF ad cubum DE , vel DB , vel ad folidum fub tribus A D, 

DE, DC.Sed cubus DF ad folidum fub tribus AD, DE.DC, 
eandem habet proportionem , ac DF adDC ; cubus enim 

DF, & folidum fub tribus AI ), DE, DC eandem habent ba- 
•fim, fe&angtdum videlicet A DF’(c) $ quare & cubus AD ad 
‘cubum />F eandem habet rationem, te rifta DFadredlam 
DC . Vnde patet planoplanum fub cuboAJD in DCatquari 
quadratoquadrato fub DF. Quod erat demonftrandum . 

; Cum itaque dcmoftratum in hac curva (it,ita eflfe cubum 
‘AD ad cubum DF , ut eadem DF ad redlaro DC , arque an- 
gulus , quem facit FD cum diametro DC (it redlus , cubus 
■verfr quadratum fubfequatur , vel fecundum locum pofl la- 
«tu* obtineat $ ideh fc hsec curvam, quam fuperiori loco de- 
;fcrrpfi, uno gradu fuperatjat circulum duobus. 

' Quod fi pro circulo elliplis adhibeatur , curva , quar eo- 
dem modn deferibetur talis erit , ut ellip(?m planam , five 
primam duobus etiam gradibus excedat , quemadmodum 
manifefte pater. 

Hinc & locus per hanc aquationem defignntus diu. 
per^aotfxx— *3 compoficus jam erit eftenim ad curvam , 
qux uno gradu elliplim planam, aut circulum fubfequitur : 

I fal- 



falcem fi quantitates </,& b «quales fuerint; quemadmodum 
fupra detnonftratum eft . Si verb «quatio fuerit </jH diu. per. 
£»/rx3— X4>locus erit ad curvam modb deferipcam.ldem in 

alcioribus dicendum . ; • _ 

Ex his autem, qua ufque adhuc di&a funt, fatis, ut puto , 
manifeftum eft , Vir Prarftanciffime , quantum incrementi 
Geometri* acceflerit; ea ^enim ita in immenfum crevit, 
ampliorque etfe&aeft,uc nullis jam limitibus contineri pof? 
fle. An verb Cartefianam Geometriam,quam,ut k nonnulli*, 
accepi, iupofterum explicSdam decrevifti ab hujus fcientia 
publico Profeffore, cuicumq; id oneris iniunftG erit,qu5que k 
ipfe,una cum aliis explanandam coram Te fufceperamjnon 
explanaverim modb, atque in iis qu* difficillima funt ; fed 
promoverim etiam.Tibi judicandum relinquo . H*c autem 
non eb dico, quo Te, c*terofque,quorum eft, perfuafos ve- 
lim, ut mihi id oneris, atque honoris i Vobis tribuatur, non 
enim ita mihi indulgeo, ut non plane videam, atqufc Cogno- 
fcam, plurimos effe , qui acutiori ingenii aciepr*dici longe 
me in his , reliquifque fcientiis pratftant } fed ut Tibi pateat 
animi mei ftudium , atque obfequium, qui ita in Te exarde- 
fcit, ut grandia, ma joraque his otterre gefliat, fi modb mea- 
rum virium imbecillitas id ferret. Quod fi Tibi h*c in- 
arata non erunt, nonfolum id mihi iucundiffimum accidet} 
fed & ad majora capeffenda me induxerisjnil enim adeb dif- 
ficile , aut arduum excogitari pofle puto , quod ipfe aggredi 
non audeam Te Duce,Tuiique aufpiciis fretus. ValejTeqae 
13.0. M. nobis pro bono literarum omnium increme to Ne- 
ftoreos anaos fervet. Ex S.Marci Oppido.Nonis Sext, 
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Ucundiffimum quidem mihi accidit, quod nuper 
de parabolis , quas modb tradam, invenire mihi 
c5tigit,hac potiflimum de caufa,quia his meum 
in Te amorem. Rudium , & obfequium, quibus 
femper Te colui , atque obfervavi* femperque , 
colam,atque obfervabo, notum quidem aliqua ex parte red- 
dere poflem. Etenim pro certo habe,me iti Tibi ob egregias 
animi Tui dotes devinftum effe, ut nihil potius habuerim , 
de quo majori ftudio laboraverim, quam ut occaiio mihi da- 
retur aperiendi Tibi animum meum , qui Te fumma cum 
veneratione profequutus eR. In Te enim uno omnia ea fple- 
dent , atque elucent , qua* Viros claridimo genere natos, Sc 
optimis, fancliflimifque moribus inRitutos maxime decent. 
Fervet generofum Tuum pettus Verar laudis, & glori* amo- 
rejunde Majorum Tuorum, qui bello, & pace infignes Ga- 
banilium notnen ad aflra extulere, veRigia fequens , inter 
* fain- 



70 . 

fanpci irei Martis pericula Te immittis , Tuumque Caput, 
quod Oeus Optimus Max: Tuis, mifcique,& Patria: incolu* 
me fervet , maximis obie&are periculis non dubitas . Hoc 
etiam ia Teadmiraiiiur,quod nunquam, aut rarb in iis , 

Qui caflra fecjuuntur 

accidit , Tibi fcilicet inter cxdes, ferofque belli tumultus , 
non minus Pietatem cordi efle , quam dum hic inter nos , 
Confanguineofque Tuos, non fine ingenti omnium admi- 
ratione obverfabaris: ex quo(crede rnihi_)fumma Tibi laus 
provenit. Quod enim.cum opus eft,& conlilio,& manu pol- 
leasj quod omnes morum fuavitate vincasjqubd difciplinis 
omnibus ornatus, & Muds pariter ,& bellicis rebus operam 
naves •, hoc quidem magnum. Qubd verb niiles , 

Et prima in flare [uvent a 

it^ Te belli praebeas , qualem in facris fandffllmo- 
rum virorum caetibus religiofum hominem effe de- 
cet $ maximum hoc ed , ommque gloria majus ; quo 
bonorum omnium animos Tibi iti devincis , ut nullus 
fatis fibi eflepoilit in Te laudando, atque extollendo. Nunc 
itaque haec ad Te,qualiacumque fint,rnicto, quibus & Tibi* 
& cuicumque haec legerit manifeftum fit, me ex eorum nu- 
mero effe , qui Te fummo amore , funjmo ftudio , totoque 
animo colunt, atque obfervant., Quid enim praeftantius ex- 
cogitari unquam poteft,qoiim virtutes tota animi contentio- 
ne in honore habere ? fu profedb , dum omni , qua poffum 
veneratione, Te cudis virtutibus ornatum profequor, id me 
omninb curare quifque noverit. Accedit etiam, qubd harc in- 
venta infirmis ingenii mei viribus excogitata , multaque 
adhuc lima egentia, cum praeclaram nominis Tui infcriptio- 
nem praefeferant , eorum rabiem, dentefque effugient , qui 
iniquo livore exagitati, nil aliud prorfus curant, quirn alie- 
na fcripta lacerare , ipfos verb auchores faevis, atroque con- 
fperlis veneno didis inceffere ► Quod li quis verb ita mihi, 
fcriptifque meis iniquus, tantum oris habuerit , ut me Tua 
tutela, prxfidioque munitum petere nihilominus audeat, id 
pio certo habe, me nihil peni tus talia curarej modbnonin- 

gra- 
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grata nec fniucunda fuerint,quae libens Tibi offero. Id eoim 
fi accidet ( quod Di precor faxintj abfque dubio certus ero, 
omnibus etiam accepta fore , qui de his difciplinis beneme- 
riti,an aliquid boni ifta contineat judicare pofTun t. 

Qure verb excogitata a me funt,illa ipfilfima elle fcies,de 
quibus Tecum ftepifiime colioquutus fum , 

Exercet dum fcl raucus per rura cicadat 
in his amffinilfimis,f;elicibufq;caeli teperieregionibusimul- 
tb quide faelicioribus, qubd 4 Parente tuo,noftri foculi orna- 
meto,cui plurimu bona? literx debet, gubernatur, atque re- 
gutur: ea, inquam, illa funt,qua:Tu ipfe perquam utilia geo- 
metricis rebus cognofcens, me afiidue ftimulis concitabas , 
ut in his inveniendis omni cura incumberem , Tuam infu- 
per mihi operam fpondens, quantum majora ftudia, quibas 
tunc temporis totum Te dederas, paterentur.Poftquam au- 
tem ad munus obeundum, quod in praefentia feliciter, & pro 
Tua dignitate geris, profedus esjdum lnc in amccna Villa , 
qua; a Divo Severo nomen habet, mora cu Tuis facio, ut mae- 
rem , quem ex Tua profe&ione concseperamus , ex anirr.-o 
demeremus , ea mihi invenire contigit, 4 quibus tanta per- 
.fufus laetitia fui, ut & amoena viteta, placidique leni fufur- 
ro fontes, dulcefque avium concentus, ca?tera?que ruris de- 
liciae , quibus locus hic, non fine largo Natura; dono,abun- 
dat , lorderent . Etenim nihil deinde animo verfare caepi , 
quam novum hoc inventum expolire , atque omnibus nu- 
meris abfolverej fi mea; vires id ferrent. Verum quia id non 
exigua temporis mora opus habuiffet $ aequum duxi , haec 
Tibi , ut primb 4 me inventa funt , dicare , atque mittere , 
qua; ad genefim, atque in plano defcriptionem fpedant ea- 
rum parabolarum , quarum aequationes conllitutiva; duo- 
bus terminis exprimuntur, quorum unum ignota una quo* 
modolibet in fe ducta confticuitireliquum verb altera igno- 
ta , it4 in datam quantitatem duda, ut numerus dimenfio- 
num notae quantitatis excedat numerum dimenfionu igno- 
tae, Quomodb autem reliquae parabolae, oec noa hyperbolae 

in 




y 



F a : 



7* 

in plano ortum ducant, cognofcere poteris ex iis , qua; ad 
Excellenciifimum- Dominum I). Dominicum Indice luve- 
nacii Ducem , &c.& ad Illuftriilinumi Dominum D. Dida- 
cum Vincentium a Vidania Regii Sacelli fira;fulem, fcripta 
lunt. Sed nec hic rorfus exponam, quomodo prima parabo- 
la ( pro'prima autem parabola Apcllonianam inceJIigo) in 
plano perquam facillime, atque tali methodo, ut & in csete- 
xis altioribus defcribendis locum habeat , delineari poffitjid 
enim fupril fadum eft. Quare fecunda; parabola; delcripuo- 
nem primo loco aggrediar . 

Veriirn manifeltum eft in fecundo genere parabolarum 
duas quidem comprehendi $ quarum altera hac proprietate 
gaudet, ut folidum fab quadrato intercepta; in datam reda, 
five parametrum sequetur cubo applicatae : alterAverbin 
qua folidum fub quadrato parametri in intercreptam xque- 
tur cubo applicata 3 . Illa quidem fupra defcripta eH jha ic ve- 
ro ita defcribo , fed quidem ipfillitna methodo , ac fupra fa- 
cium eft; 

In figura enim prima hujus epiflola; vertice A , diametro 
quacumque AG , paramecro autem reda EB dati, parabola 
prima defcribatur /*CH(<*),ita ut applicatae ad eandem dia- 
metrum AG fine parallelis ipfi AB parabolam AC in vertice 
A tangenti. Reda autem CED , parallela diametro AG, ita 
femper moveri concipiatur , ut pundum ejus C fit femper 
in parabola , ipfa veru femper libi ipfi parallela exiftat . in 
reda autem AEB copftituatur reda data EB, qua; libere ex- 
currere poflit , ita ut femper in ipfa applicata maneat : fed 
hanc movere faciat reda D£C, In pundo autem, five verti- 
ce A reda conftituatur AD circulariter in ipfo mobilis.quar 
femper parallela exiftat reda; linese qua; perpunda C , B, 
tranfitj ut in fig. apparet . lnterfecabunt itaque fefe reda 
AD , & CD, qua; indefinita; intelligi debent ad partes D, ut 
patet ex exelementis.Dico ex hac interledione curva gene- 

... . ra- 
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rari, quae fecunda parabola erit jcujus quidem vertex erit /f r 
idem , qui parabola; AC ; diameter verb AF j ac applicatae 
adeandem ea: omnes , qua; ex quolibet hujus curva; puatio 
parallela; ip(i AB ad AF ducuntur; prxcipua verb hujus, cur- 
va? proprietas erit , ut cubus cu jufcuinque ex applicatis , ut 
DF, xquetur folido , q,uod continetur fub retiangulo ex re- 
tia BE , & parametro parabola;, vel quia £B eft ipfa diame- 
ter, fub quadrato BE in interca;ptam AF.Id verb ita demon- 
flro. Similia funt triangula, CEE, rfED (a)-, ergb ita DE ad 
a?E , ut CE ad EB jQuod fi tam CE,qu£m £B ducantur in 
parametrumj erit ka DE ad AE, ut retiangulum fab C£ in 
parametrum , vel ut quadratum AE (b) ad quadratum EB , 
nam Efteft ipfa diameter:ergo cubus AE,(ive applicata; DF 
aequatur folido, quod continetnr fub DE, vel intercepta AF 
in quadratum EB , vel fi EB non fuerit a;qualis parametro j 
folido,quod continetur fub DE, vel AF interca:pta in repa- 
gulum, quod continetur fub parametro parabola; AC, & re- 
tia data Eft. 

* Hinc autem patet A efle verticem curvas modb defcript» 
AODj. retiam aucem AF, five ipfam diametrum AG produ- 
tiam,fore diametrurmretiasverb omnes, qua; ex quolibet hu- 
jus curva; puntio parallela; ipfi ^EB ducuntur, ede ad eande 
diametrum AF ordinarim applicatas, qpa : quidem, fi eadem 
curva ad parces M continuetur , produtia: , ita ut in curva 
terminemur, bifariam ab ipfa diametro dividentur : qua? 
omnia it& facillima fune, ut dernonftratione penitus non 
. egeant . 

x Quomodb verb ipfa ha:c curva ab altera parte continuari 
pofiit, iti patet. In eadem figura, producatur AE ad partes Ij 
retia HLM parallela diametro AG,dato fui putio Hiem- 
per fibi ipfi oarallela moveatur in parabola AH, ut fupra de 
xetia DEC ditium eft v motu aute fuo movere etiam faciat 

. X re- 

< . 00 Hji/u 2 9, pr. & A- fex. (b) 1 1 . Iit. pr. Apell.vtl 
.par ea, qua in pri. “Epi/l* dtmsrijlrata funt . 
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redam LI,femper applicat? in reda ATjat in extremo pun« ‘ 
do ejufdem, uc I,reda conftituatur lH,que etiam per pun- 
AumH tranfeat-.huic autem parallela exiftat reda AM ia» 
definita ad partes M:nam curva, qur ex interfedione reda- 
eum HM, M A producitur,erit eadem ab altera parte conti» 
nuat») cujus quidem demonft rationem non affero . 

Sed & de hac curva ea omnia demonftrari poflunt , qu* 
in prima epiftola de fecunda parabola didafnnt, videlicet 
omnes reflas, qua? diametro AFequidiftantes ducutur, mo- 
di) genite curve in uno tantum pondo occurrere , prodtt» 
dafque eandem fecare } qua; verb angulum cum diametro 
AF faciunt curva? in duobus puodis occurrere^ item redas 
omnes, quae ex vertice A ad aliquod curva; pundum ducun» 
tur, totas intra curvam cadere,produdas verb totas extra, & 
plurima alia, que brevitati ftudens pretermitto. 

Ifi Qubd autem modb defcripta parabola fecunda dicenda 
fit , hinc etiam patet. Prima parabola, (ivi Apolloniana illa 
efl,in qua data reda ad applicatam eandem habet rationem, 
ac eadem applicata ad interca?ptam : quoniam Verb poft la- 
tus quadratum fubfequitur, ideb Sc fecunda parabola ilia di» 
ceda erk, in qua itaeft data reda ad applicata m,ut ejufdem 
applicata? quadratum ad quadratum interca?ptae $ tertia ve» 
r6 parabola, &c. ut in prima epiftola demonftratumeft. 
Eadem etiam ratione illa fecunda parabola vocari poterit, 
in qua ita erit quadratum cujufcumque data? reda; ad qua- 
dratum applicata? , quemadmodum eadem applicata ad in- 
terceptam: quare cum hoc ita fe habere in curva modb ge- 
nita demonftratum fit : manifeftnm eft , eandem fecundam 
parabolam dici pofTe . Similiter, quoniam poli quadratum 
cubus fubfequitur} ideb & tertia parabola illa erit,in qua ita 
eft cubus cujufcumque date ad cubumapplicate , ut eadem 
applicata ad interceptam . Idem in ceteris dicendum . At 
quoniam k nonnullis prima parabola, plana etiam nomina- 
tur} ideo 8c qnam fecundam dixi, folida,vel cubica appella- 
ri poterit } ita tertia planoplana , vel quadratoqaadratica ab 



Jpfarum pra?cipuis proprietatibus $ idem ia carteri» obfer- 
yandum . 

Ac verb opera? pretium eft, ut Se nomina iis curvis impo- 
nam» quibus in carterarum parabolarum defcriptio ne men- 
tio deinceps facienda eft.Quare curva AC,cuiulcumque ge- 
neris fuerit , DIRECTRlXefto . Reda CED , qua? femper 
fibi ipfi parallela movetur , DESCRIBENS . Qua? verb in 
pondo A circularker moveri debet, EFFIClENS.Data EB» 
INTERiVALLVMdicaturjpundu, live vertex A,POLVS. 

His verb pr armillis tertia? parabola; defcriptionem aggre- 
diar . Tertia autem parabola ex fupra allatis ilia eft, in qua 
dat* cubus eandem habet rationem ad cubum applicata?» 
ut eadem applicata ad intercstptanoj hanc autem ita,immu- 
tata tantummodb Diredrice,defcribo . 



In figura prima huius epiftola? intelligatur parabola Di- 
jedrhc AC efie non prima, fed fecunda, & modb deferipta } 
tam autem Defcribens, quam Efficiens iildern , utfupri» 
itodtibus neri concipiantur . Polus auttm fit eiufdem para- 
bola? vertex .. Intervallum verb eiufdem fecunda? parabola? 
Diredricis parameter. Dico ex Defcribentis,Efficientifque 
interfedione curvam aOD procreari, in quaduda DF pa- 
rallela ipfi AB , planr piar um lub cubo Intervalli EB in in- 
ter ca?ptarhAF aquabitur quadratoquadrato DF$ vel in qua 
xubus Intervalli eandem habebit rationem ad cubum ap- 
plicat» FD , ot eadem FD ad intere arptaram AF. Demon- 
flratro autem eodem modo procedit, ac illa,qoa in fecunda 
parabola ufus fum.Qund, ut reor, methodi elegantiam de- 
jrionftrat . Ha?c autem ita fe habet . Quoniam , ut fupra di- 
dum eft, fimilia funt triangula AED, CEB.erit DE ad EA» 
ut-EC ad EB jqubd fi tam EC, qirSm EB in quadratum EB 
educantor ' 9 erit DE ari EA , vt folidum fub quadrjito Inter- 
valli' E^B-in-EC ad cubum EB; 1 fed ex iis , qua? modb in fe- 
cunda parabola demonflratafunt/ofidum fub quadrato EB 
paf&metri in EC a?quatur cubo AE? ergb & DE ad AE ean- 
habebit proportionem, ac cubus eiufdem 4E,vel ap- 
>s K x ■ pii- 
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plicat* D F ad datum cubum parametrl (a)i vel ita erit da- 
tus cubus ad cubum applicat*» ut eadem applicata ad in- 
jnt«*c*ptam (b ) ; vel planoplanum fub cubo Intervalli EB 
In interc*ptam AF*quabitur quadratoquadrato applicat* 
DF} cumque id accidat ubicumque aflumptum fuerit pun- 
flum D , patet defcriptam curvam illam efle , quam defcri- 
bere fufceperam. 

Qu* autem fupra de fecunda parabola diAa funt» eadem 
umnia & de hac intelligi debent j quemadmodum etiam & 
deomnibtrs iis, quas quis imaginatus fuerit. Illud autem fi- 
lentio prsterire nolo infecuda parabola cubos ab applica- 
tis efle inter fe, ut fegmeta interc*ptaru inter applicatas,* 
vertice jin hac verb tertia ita inter fe fant quadratoquadrata 
ab applicatis , ut fegmeuta interceptarum inter eafdem ap- 
plicatas & verticem . Idem.in altioribusdicendum , modi» 
qu* hic de quadratoquadratis, in quarta de quadra tocubis» 
•in quinta decubocubis, & ita deinceps. 

Sed & h*c curva eadem ratione , ac fupra faftum eft ab 
altera parte continuari poteft , ita ut fuperfluum putem ia 
his amplius immorari,unde ad quart* parabol* defcriptio- 
nem tranfitum faciam . 

Quarta autem parabola ex iis , qu* fupra di&a funt ili*, 
•eft » in qua ita eft datum quadratoquadratum ad applicat* 
•quadratoquadratum , ut eadem applicata adinterc*ptam$ 
vel in qua planofolidum fub dato quadratoquadrato in io- 
•terc*ptam *quatur quadratocubo applicat* . H*c veri» ita 
eadem methodo defcribitur. 

In eadem 'fig. ut fupra , pro Dire&rice AC conftituatur 
non fecuda.fed tertia parabola modb defcripta$ curva enim» 
-qu* Defcribente DG,Efficiente autem AD.Polo vertice A» 
Intervallo refla EB *quali parametro parabol* Dire&ridk 
defcribitur, quarta parabola erit.Sutoenimin ipfa quolibet 
pu<5lo,ut D,coftrudlaque figura, ut apparet, fimilia item erut 

trian- 
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triangula DEA, CEB$ ergb ita DE ad AE.ut CE ad EBjvet 
multiplicatis CE, EB per cubum Intervalli BE, ita erit DE 
ad AE, ut planoplanum fub cubo BE in CE, vel ex proprie- 
tate tertiae parabolas Dire&ricis, ut quadratoquadtatum AE 
ad quadratoquadratum Intervalli BE (a) , vel itH erit qua- t 
dracoquadratum Intervalli ad quadratoquadratum AE, vel 
applicatas DF,ut eadem DF ad ED,vclintercasptam AF(£); 
vel planofolidum fub quadratoquadrato Intervalli in inter- 
captam aquabitur quadratoquadrato applicatae. Q.E.D^ 
Eadem ratione,li pro tertia parabola Dire&rice quartam 
modb defcriptam ponamus» curva procreabitur AOD , in 
qua fumto quolibet pun&o , ut D , du&aque DE parallela 
diametro AF folidofolidum , quod continetur fub planocu- 
bo Intervalli in intercasptam aequabitur cubocubo applica- 
tae ; hoc eft curva procreabitur , quae quinta parabola erit . 
Etenim, ut fupra, (imiliafunt triangula ADE,CEBjerg6 ita 
DE »d AE , ut CE ad EB, vel fa&a congrua multiplicatione 
per planoplanum ex BE , erit etiam DE ad AE» ut planofo- 
lidum fub CE in quadratoquadratum EB ad quadratocubu 
EB, five ex proprietate huius parabolas Dire&ricis, ita DE 
ad AE , ut quadratocubus AE * ad quadratocubum EBj hoc 
eft, ita datus quadratocubus ad quadratocubum applicatas, 
ut eadem applicata ad intercasptam $ e quibus patet folido- 
folidum fub plandcubo Intervalli id intercasptam asquari • 
cubocubo applicat*. Q. E. D. ; ,, •. ' ' 

Simili ratione , & casteras in infinitum parabolas defcribi 
poflunt , modb curva pro Dire&rice aflumatur, qua; proxi- 
me defcribendam anteeat. Nec puto, faciliorem methodum 
excogitari pofle , qua pari elegantia in plano deferibantur . 

At praetermittenda hoc loco nqn eft alia etiam ratio , qua 
eaedem parabolae defcribi poflunt ope earum hyperbola* 
fum, quas in fecunda epiftola deferipta; funt. Ea autem hu- 
: juftnodi eft .. . , . . A 1 ' • 

In 
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In figura ftcurda huius epiflol* circa afyirptotos^B,AG 

ad angelos it<3cs in purdto A iurdUs hyperbola prima de- 
fcribaturCZ, cujus potentia fit quadratum £ refla S.ln cen- 
tro' autem A collocetur re&us angulus DAC circulante* 
mobilis in pun$o Aj recta autem C£D parallela afymptoto 
AG y ita femper fibi ipfi parallela moveri concipiatur, ut da- 
to Cui punfto C maneat femper in hyperbola CZ , motu au- 
tem fuo movere etiam faciat, fecumque ducat latus AC, ita 
ut idem "hoc latus t>ranfeat femper perpun&utfi C jergo fiet 
interfeftio hujus re£t* CD ,■ & reliqui lateris AD . Dico ex 
hac interfectione curvam generari, qua? ipfifiima erit,ac il- 
ia, qua? fuperrus fecunda parabola di£ta eft j ita ut fumtoin 
ipfa quolibet punfto, ut D,du£laque DF, huius cubus aque- 
tdr folido , quod continetur fub intercapta AF in hyperbo- 
Jar potentiam. Demonftratio verb ita procedit.Quoniam an- 
ghlus A eft re&us, re&a verb A E perpendicularis ipfi CD e* 
hyp. erit DE ad B A , ut eadem A E ad EC: qubd fi tam AE i 
quam EC per EA multiplicentur, erit DE ad /fE,uteiufdem 
AE quadratum ad re<Sangulum AQC i Sed reftangulum 
yfEC arquatur potenti* hyperbolae ? (a) ergb & ita DE ad 
AE , ut eiufdem AE quadratam ad hyperbol* potetram s 
& patet propofitum. Atque h*c etiam dertionftrationis me- 
thodus locum in altioribus habet- . ; 

C*terum, ut fu pra dictum eft , hyperbola £Z vocari po*» 
teft Dire&rix, CD verb Defcribens AD Efficiens, pun&um 
autem A , five centrum hyperbol* Polus. Quomodb autem 
ab altera parte h*c curva continuari poflit, fatis ex appofita 
fig.per fe patet, in qua Dire&rix eft curva HlS,qu* eti5 hy- 
perbola eft.cuius potentia *quatur potenti* hyperbol* CZ, 
hoc eft quadrato re&* S , Defcribens verb HM} & Efficiens 
AM, &c. Lt l 'i ~ 

Ad defcribendam verb tertiamparabolaai , eadem ma- 
nente Defcribente , atque Ffficiente, hyperbola CZ non fit 

pri- 
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prima, fed fecunda, qualis in fecunda epifbla defcripta ed • 
in qua videlicet folidum fub quadrato AE in £C sequetur 
dato folido i nam curva, qua: hac Dire&rice defcribitur ter- 
tia parabola erit, cujus vertex eric A, diameter AF, ut fupra: 
quadratoquadratum veri* cuitifcurnque applicatarum , ut 
DF equabitur planoplano fub potentia hyperbole Dire- 
ftricis inintercepjam A F . Demondratio vero eadfem pror- 
fus ratione, ut fupra, procedit. Etenim cum fit DE ad AE, 
ut eadem A £ ad EC , fi tam AE , quam £C multiplicentur 
per quadratum A £,er it DE ad /4E,ut ejufdem AE cubus ad 
folidum fub quadrato A E in £C$ vel ex proprietate hujus 
fecunde hyperbola: ad datum folidum . Quare patet plano- 
planum fub DE , vel intercepta AF in potentiam hyperbo- 
le Djre&ricis equari quadracoquadrato AE , vel applicate 
DF. Quod erat demonftranduna. 

Qubd fi pro hac fecunda hyperbola Dire&rice, tertia po- 
«atur i quarta parabola procreabitur i fi verb quarta hyper- 
la alfumatur , quinta exurget parabola, Sc ita deinceps, qua: 
omnia facillima demonftrstu funt, cum Sc ipfa demondratio 
ad indar fuperioris concinnanda fit . Similiter ex iis, qua: in 
prima parabola di&a funt, manifefta etiam evadit ratio,qua 
Sc eedem parabola: in plano defcribi poflintjcum data poli- 
tione diameter non eft axis.Quare his omnibus pretermilfis 
ad eorum locorum compoficionetH accedam , que adhuc 
componenda fuperfunt . • ' ’ l " :r 

' Hec autem funt ea omnia , quorum eqaationes duobus 
terminis exprimantur , quorum alterum ignota quomodo- 
libet ia fe du&a condituit* reliquum vero ignota altera da 
datam quantitatem du&a , ut numerus dimenfionum igno- 
te non excedat numerum dimenfionum note qufititatis . 
Que loca , 1 podquam demondravero , quomodb componi 
polUnt, id quod fupra me fa&urum recepi, preftafle cogno- 
. veris. • : 

Primus itaque focus, qui fe poftfcdida componendum 
pr*bet,per hujufmodi terminos exprhniturx*«/»rfy-(quan" 

. t' • 
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tltar. % .v, & 7 indelerminatesj a vero,& quae per fimilesde- 
/jgnfttur,tiotas,d.iCafq$ intellige)!; itaque in fig.prima huius 
epiftola?» A (it immutabile initium quantitatis indetermina- 
tae x , quaeque per retiam politione datam AEBkfe exten- 
dere intelligaturjp» vero Cupra harx in dato angulo exurgere 
concipiatur, puta AED(hxc autem ita femper fe habeant in 
exteris deinceps locis componendis, ne eadem faepius repe- 
tendo moleftix Tibilim) facillime quidem confhui idem 
poterit j ex pundo enim , opus efl redam ducere AF in 
dato angulo AED$ tum produda etiam sd partes G,oportet 
vertice A , diametro AG parabolam primam defcr;bere, cu- 
jus parameter fit reda a, applicata? yerb recise omnes, quae 
ex quolibet hujus curva? pundo parallela? ipli AE ducuntur* 
Si enim Pol<S vertice A,.Diredrice verb modo delcripta pri- 
ma parabola AC, Intervallo EB a?quali 4 } quod quidem In- 
tervallum per redam AE incedere concipiatur. Defcribente 
verb reda CEO, Efficiente autem AD curva deferibatur 
AOD erit ha?c locus quxlitus. Sumto enim in ipfa quolibet 
pundo , ut O, dudaque DE, li A E dicatur xj reda verb ED 
y : cum ex iis, qux.fuperius demonftrata funt cubus AE,vel 
DF, live x3 aequetur folido fub quadrato EB, live Interval- 
lo in redam ED , vel AF , hoc ed aay 9 habebitur hujufmo- 
di aequatio x 3 so aay,& patet propolitum.Nec ablimili ratio- 
tione operandum , fi conflruenda aequatio his termipis defi- 
gnetur^ao aax. . ... { 

Qubd li locus componedus his terminis notetur xfxtff 
eadem facilitate habebitur propofitumjmodb vertice A,dia- 
metro AF , Inter valUraute reda 4 , quae aequetur para metro 
- Diredricis, parabola deferibatur, quS fupra tertia parabo- 
lam nuncupavimus, haec enim locus erit quaefitus.Ex quo- 
libet enim huius pundo , ut D , demifla reda DI, parallela 
diametro AF, reliquifque confiitutis, ut in figura prima ap- 
paret , (i AE dicatur x , DE y * cum quadratoquadratum £ 
reda ^I,vel DF aequetur planoplano fub cubo Intervalli in 
ID, vel AF, habebitur hujufmodi aequatio x 4 a oa J yj & patet 
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•rogofitum . Eadem fere methodo locus conftruettir hujufc; 

«nodi94a>4’x. r ' . , v: . 

: Si verb a?quatio per quam locus exprimitur ad quintam 
dimenfionem affurgar, aeque his terminis exprimatur xfa> 
a 4 H-, facillime haberi poteft compofitio. Si enim exiflente A 
initio quantitatis x, parabola quarta deferibatqr /10D,omf 
ribus.utfupra pofitis,ha?c locus erit quajfitusjquod demon- 

tfratione non eget . , : 

At verb fieri etiam poCefl, ut,& alia fub hoc eodem gene- 
re cbnfideranda parabola veniat,cuius ope locus his termi- 
nis expre(Tus x^soaiy 2 , componi poteft, quemadmodum ex 
iis , qua? in prima epiltola dida funt, patet. Quomodb verb 
hujufmodi parabolam deferibere poflibile fit , modb expo- 
fita methodus id manifefie derr.onflrat . In eadem quippe 
hujus epiftolae figura , vertice A , diametro AG , parametro 
autem reda, quam in a?quatione vocavi a, parabola fecun- 
da deferibatur AC , in qua cubus cujufcumque ex applica- 
,tij secuetur folido , quod continetur f«b interca?ptK qua- 
drato rn pnan etrum a :• applicata? autem ad diametrum 
yiC paral e!a? fint reda AI pr.fitione data?.- Diredrice de- 
inde hac parabola , Di fer bente vero reda CD femper pa- 
rallela diametro AG , PHIciente autem AD, Polo A, atque 
Jntervallo reda £B,vel 4,curva deferibatur AODtdico hanc 
«fle locum quafitum. Sumto quippe in ipfa aliquo pundo r 
ntD, dudaque X)E parallela diametro AF,reliq.uifque con- 
flrudis, ut in figura apparet. Quoniam, ut fupra didum eft, 
fimilia funt triangula GEB , ^ED, erit & AE ad ED, vel x 
*dy,ut EB ad EC, vel ut a ad quartam, qua; erit ay diu.per 
9 C . Quoniam veri) folidum fub quadrato ejufdem CE, 
hoc eft aayy diu. per xx in parabola: AC paramettum, qua: 
etiam eft 4 hoceft 43 yy diu. per x 2 arquatur eubo CG , vel 
AE» hoc‘eft x3} ideb habebitur hujufmodi a?q natio a lyy diu. 
per x 2 a>x? , & fada congrua multiplicatione per xx habe- 
bitur a3yysoxfi unde patet hanc eife locum quarfitum. 

Sed hujus parabola? vertex erit etiam pundum A * dia- 
jneter verb AF > parameter a y applicata: autem ex omnes , 
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que ipfi AB parallelae ducuntor. At praecipua hujus curvie 
proprietas erit, ut quadratocubus cujufcumque ex applica- 
bis equetur planfofolido fubcubo Intervalli EBin quadra- 
tum interceptae AFj demonftratio verb eadem ratione , ac 
reliquat , procedit . Quoniam enim (imilia funt triangula 
DEA , ECB , erit & quadratum DE ad quadratum A E , ut 
quadratum E C ad quadratum EB ( 4 ) : qubd fi tam quadra- 
tum EG, quam quadratum EB ducantur in £B$srit quadra- 
tum DE ad quadratum AE, tit folidum fub quadrato ECin 
*£&, hoc eft ut cubus AE ad cubum EBjergb quadratocubus 
AE, vel applicatae DF aequabitur pUnofolido fub quadrato 
PE in cubum Intervalli. Q. E. D. 

, Sed fi locus componendus per aequationem exprimatur,' 
•quae ad fextam dimefionem affingat* cum unica curva,quae 
•fub hoc genere cadit, opus fit : facillime componi poterit t 
quaread eorum locorum compoficionem tranfitum faciam, 
‘quorum aequationes ad feptimam poteftatem affurgunt . 

Qjoniam verb in prima epiflola ea loca compotita fuere,' 
quae per hos terminos exprimebStur xi3>ay 6 .xi*>4ays.xia 
■a3y*i ea hoc loco componenda fuperfunt , quae his terminis 
defignantur jc7®rt 6 jp. xi&aSyy.xTaaayi.his verb ad finem 
perduAis nullus alius locus fupereft ad parabolam . 

Si itaque primo loco haec aequatio xi*aia*y componenda 
-proponatur , nullo negotio id aflequi poterimus , beneficio 
«jus curvae, quae fexta parabola dici poteR,hecque in hane 
modu allata methodo deferibitur . Curva Dire^rix AC ea 
fit, quam fupra quintam vocavi, in qua folidofolirfu fub pla- 
■ nocubo dato in interceptam. equetur cubocubo applica- 

nte : tum iifdem Defcribente, Efficiente, Polo, Sc Intervallo 
ssquali a , curva deferibatur AOD , &hec erit locusquatfi- 
* tus, quod quidem demonflratione non eget . . flo • 

Si verb locushic componedus proponatur, ctftf» 

va que hac ratione deferibi poteft, dabit , quod faciendum 
-.proponitur. In eadem figura prima omnibus, ut fupra, po- 
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fici* , DireOrix AC ea Ge , qu* proximi fuperiori loco de~ 
feriora fuit, in qua quadratocubu* cuiufcumque applicata- 
rum , uc CG aequetur planofolido fub quadrato intercarpcaa 
in oubum datae , pura. Intervalli BE *. curva enim AO D hac 
proprietate praedita erit , ut quadratoquadratocubus cujuf- 
cumque ex applicatis, ut DF aequetur ei, quod producitur ex. 
multiplicatione quadratocubi Intervalli in quadratum in- 
tercaeptar AF . Etenim cum Iit , ut quadratum DE ad qua- 
dratum AE,ita quadratum CE ad quadratum EB*velfa&a 
multiplicatione quadratorum CE > EBin cubum BE, ut 
quadratum DE ad quadratum AE , ita planofolidum fub. 
quadrato EC in cubum EB ad quadratocubum EB } vel ex 
proprietate parabolas Diredlricis , ut quadratocubu*. AE 
ad-quadratocubum Intervalli EB? erit etiam, ut quadratum 
DE ad quadratd AE,itaquadratocubus ejufdem AE ad qua- 
dratocubum EB * $6 patet propolitum . Hinc fi Intervallum 
EB dicatur «, AE verb, atque ED, eadem, qua? fupra,nomi- 
na recineanrj.cum fit, uc quadratum DE ,five yy ad quadra- 
tum AE , five xx , ut ejufdem AE quadratocubu*, vel ad 
quadratocubum Intervalli, vel af: fa£U congrua multiplica» 
tione hab-jbitur hujufmodi aequatio xTaaijyr.Quod quidem 
erat faciendam , demoollrandumqoe. 

Locus autem, qui jam comp >nendu*fupere?l xi&ay 3 in 
hunc modum componi poteft. Ponatur Di re ciri x AC elTe 
ea , qu im iivprima epid >la tertiam vocavi, hoceil, io qua 
qnadratoquadratum applicata? CG arquefur planophno fub 
cubo intercaeptar in parametrum»five Intervallum EB^nam 
curva AOD , quae Direflrice AC deferibitur, ea erit, qua 
opus eft a 1 hujus locicompofitionem . Sqmto namque in 
ipfa quolibet pundlo , uc D *&c. demonftrabitur facillime 
CE efle a y diu-, per x , modi) Intervallum vocetur a . Quo- 
niam verb hujus CE cubus hoc ctka3y3 diu. per x* in Inter- 
vallum 4 , hocaft Hf* diu. per x3 aquatur quadracoquadra- 
to AE, velx*, habebitur hujufmodia?quatio **y3 diu. per 
x3dx4', vel fa&a congrua multiplicatione Q.E.F* 

Eadem ratione omnia loca componi poffunt, quorum, 
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.aequationes ad quemlibet gradum afcendunt, quod quideni 
ulterius demoadrare Tibi non pergo; cum his praemiffis c$* 
tera pateant . 

Atque ex modb allatis, quasque in prima,& fecunda epi- 
ftola di&a fuere, manifefta funt ea,quar me fadlurum promi- 
fi, videlicet, ut eadoca componerem, quorum aequationes ad 
•firapliciffimas redu&as duobus tantum terminis exprimun- 
tur. Haec autem, quantae Geometricis rebus utilitati futura 
'fint, probe T u ipfe nofcis . 

Poliunt autem haec eadem locafecunda methodo expofi^ 
ta componi adhibedo liyperbolas pro Dire&ricibus^erum*' 
& hoc filentio praeteribo , ne Te nimia moleftia afficiam. 

Quod verb attinet ad caetefa loca.com ponenda., quorum 
aequationes pluribusjquam duobus terminis exprimuntur* 
quaeque ad parabolas funt, etiam hac eadem methodo com- 
poni polle, autumo. Verum id in praefentiaru otium n5 mi- 
hi fuppetit; cu praecipue no exigui laboris res haec fit, quS- 
qua his curvis deteftis eo redu&ahaec fuerit , ut jam aditus 
adeande pateat.Quin Sc in hac fententiS adducor, ut creda, 
fi loca, quae ad tertiam,aut quartam dimenfionem afcendut, 
componantur, nullo negotio, & reliqua cujufque gradus 
componi polTe} quemadmodum, <5t hoc etiam pro certo ha- 
beo; fi proprietates curvarum, quae fub fecudo genere com- 
prehenduntur , eruantur; facillime etiam fore, eas nofcere*' 
quae cseteris altioribus curvis conveniunt , quod ab unico 
exemplo colligi poteft.quod modo afFeram;quamvis ex iis, 
quse in fecunda epiftola di<3a funtjfatis, nifalior, pateatt _ , 

Cum demonftratum fit in figura 8. epi Holas primas , fi 
fuerit triangulum ifofcele A EV, atque Polo A, Defcribente 
CBD indefinita ad partes D, quae in Dire&rice E V dato fui 
qpuntto C parallela fem per incedat ipfi AE . Intervallo au- 
tem redladata quacumque BI , quod in latere AV movea- 
tur : Efficiente autem AD femper parallela reftae CI curva 
dcfcribatur ADV , hanc talem efle ,ut fumto in ipfaquoli- 
tbet .pun&o , ut Ddu&aqae DB jre&angulum fub AB in 



*T 

sequetur plano fub BD in datam B1 $ Si veto fig.7. ejufdem 
prima; epiftola: refla VE ron fit refla , feti curva par.vbo>li- 
■ca prima , ita ut punflum V iit vertex, diameter vero A V, 
parameter Intervallum BI , applicata; fi ne ip fi CBD , pa- 
rallela:, curvam ADV, qua: deferibiour , talem efffc , ut 
ii 'fumatur in ipfa quodlibet punflum , ufO , atque ab eo 
ducatur BD, fclidum fub quadrato /?B in BV wqaetur foli- 
do , quod continetur fub quadrato BD-in Bl-j «Sr-tanHem fi 
pro parabola VCE .Direclricebujufmodi curva affumatur, 
quam iecundam in hac epiftola voco , cujus vertex Iit V ., 
diameter AV, parameter autem Intervallum Bl , curvam 
procreari ADV,in qua fumto quolibet punflo, ut D, dudla- 
que DB , planoplanum fub cubo AB in BV aequabitur pla- 
noplano fub cubo DB inintervaHum ; $ & ita deinceps . Hoc 
loco demonftrabo eadem methodo curvam defcribi pofle,in 
qua folidum fub quadrato AB in BV aequabitur felido fub 
dato quadrato in duflam BD . 

In figura enim tertia hujus epiftola:. Vertice A, diametro 
AG, parametfo autem refla Bl prima parabola defcribatur 
ACE , quam in punflo A tangat re&a AV : In hac autem 
curva, ceu Direflrice, Defcribens CBD moveri con- 
cipiatur parallela diametro AG . Accepta autem in refla 
A V qualibet data refla, ut AV , Polo V, Intervallo autem 
Parabolae Direflricis parametro, five refla Bf , quae in AV 
femper applicata manet , Efficiente autem VD , quae fem- 
per parallela exiftat redae, quae perpunfla CI tranlit, curva 
defcribatur AD V.Dico hanc hujufmodi proprietate gaude- 
re, ut fumto in ipfa quolibet punflo,ut D,duflaque DB,Scc . 
Solidum, quod continetur fub quadrato ABinBV aequetur 
folido fub quadrato Intervalli in duflam BD . Atenim cum 
fimilia fine triangula DBV , OBI , erit VB ad BD,quemad. 
modum IBad BC.Qubd H taovIB,quamfiC inparametrum 
iB ducantur, erit VB ad BD, velut quadratum 1 B ad reflan- 
gulum fub IB, BC, vel exproprietate Parabolae AC ad qua- 
dratum AB ; quare erit etiam folidum fub quadrato AB . in 
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B' r wquale folidp fub dato quadrato In tfrvalli in dedam 
LB.Q^h.D. 

. Ex iis au'em,qua* in prima epiflola demonftrata fu nr, pa- 
ter, (i reda AV,ita in B'dividatur,uc ABcontineat|duascer- 
tws ipfius AV, atque ex pando B reda ducatur BD, curvas 
id pundo D occurrens, hanc efTe maximam earum, qua: du- 
ci poflunt , ita ut fies pundo D reda ducatur DR paralle- 
la A V, h«c curvam in pundo B tanget . 

Similiter fi curva Diredrix ACE fecunda.parabola fue- 
rit fupra hac epiftola defcripra, in qua cubus cujufcunfque 
ex applicatis aequetur folido fub intercepta in datum para- 
metri quadratum,.qua? fit reda data Bl, curva qua* hac Di- 
redrieedefcribetur eadem Defcribente, Intervallo, & Effi- 
ciente hujus erit Natur* , ut planoplanum fub cubo AB in- 
BV aequetur planoplano,quod.pontinetur fub/ntervalli cu- 
bo in DB . Etenim obdimilitudinem triangulorum , ita erit 
VB ad BD , ut /Bad BG, vel multiplicatis, tam reda data 
B1 , quam BC per quadratum B1 j.erit VB ad BO, quemad- 
modum cubus IB-ad folidum fub quadrato IB in BC. Quo- 
niam verb ex proprietate parabolae Diredricis A CE idenv 
folidum fub-quadrato IB in BC aequatur cubo AB ; ideb ita 
erit VB ad BD quemadmodum datus cubus IBadcubunv 
AB, & patet propofitum 

Eodem modo fi VB quarta pars fuerit totius AV , duda- 
que BD ex pundo D ducaturreda DR parallela, redae AV 
haec curvam in pundo D tanget. . , 

Qubd fi curva- Diredrix /fC fuerit tertia parabola hac 
etiam epiftola defcripta, curva ADVhac proprietate praedi*, 
ta erit» ut planofolidum fubquadratoquadratoAB in B V 
aequetur planofolido fub quadratoqujidrato Intervalli in 
BD. Demonftratio verb, ut Si in exteris cafibus, eadem ra- 
tione concinnari poteft, ac modballata . 

Quare cum ex his , & ab iis, quae in prima'» de fecunda 
epiftola dida funt»pateat, proprietates, quae primx parabo- 
Ha» vel hjtperbolx corvveniaqt». satiem etiam coq veni re al* 
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tioribus, habita ratione potertatum.lta dimenfionum.pro* , 
ut curvas affumuntar j ide6 in hanc fen tentiam a Jducor , ut 
credam,quarumcunque curvarum proprietates detegi p'of- 
ic t fnodb ea? perfpe&as lint.quar curvis fecundi generis con- 
veniunt • Po<Tem quoque id Tibi demonflrare pluribus aliis 
exemplis , & quibus manifertum 6c , plurimas proprietates, 
qu* prim* parabola» conveniunt , casteris etiam curvis al- 
tioribus convenire.eademque ratione deinonrtracianes erui 
poffe , modo in fimpliciilimas incidere detur . At verb id 
manifeftius apparet ex methodo , qua utor ad inveniendas 
>re&as,quar tangant quafcumque parabolas in dato punfto , 
qua quidem methodo eadem prorfus rationt, Sc facilitate id 
abfoluitur tam , in prima, quim in qualibet alia parabola j 
Hanc autem nunc Tibi non exponam , brevi enim benedi- 
xente Deo laboribus meis uberiorem tranatum de his cur- 
vis editurus fum. Pra:tereo quoque plurima alia,quas ad ea- 
rum aquationum conftruftionem fpeflant , in quibus unica 
ignota repericur $ facile enim eft ex iis, quas in fuperioribus 
epiftolis di&a Cunt, eafdern asquatioqes his etiam curvis do- 
ftruere . 

Quare his omnibus miliis hoc unum omni ftudio, maio- 
/ fXemque in modum Te rogo, atque peto,utha:c,qualiacum- 
que lint,pro tua humanitate benigne accipias,ceu exiguum 
animi mei fummo Te amore , & veneratione profequentis 
pignus: quamvis enim tenue,* munufculum Ievidenf* ha»c 
Mnt , fpernere tamen I pfe nondebes, utpote qua: ab eo Ti- 
bi dono mittuntur, qui majota.fi vires idftrrentydono dare 
'j?.. f’ t l a,t l ue Te anum pra» omnibus plurimi faciens , ita 
uigit, amatque, ut nihil apud fe optatius habeat, quam ea 

Sratur * dl,i 2 entia curare » S uaf Tibi gratiflima fore 

Me una cum Tuis omnibus Severiana Villa nunc habet, 
qu* quidem,qusmvis,& lociama:nitate,irriguifaue falien- 
tium aquarum fontibus , gratifque nemorum recellibus ni- 
• u-decantatis The/Tali* locis decedafjfquallida tamen nva:- 

^ ftitia- ‘ 
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fiitiaque ccnfe&a jacere mihi videtur, ex quo illam reliqui» 
ftij fi ve id accidat , quia Te abfentem luget, fi ve queritur, 
qtiod dulcibus hatc nemora carminibus amplius non refo* 
nent ob facrarum ex his regionibus Mufarum difcefTum , 
qua; Te fuum Alumnum pariter fequuta;, quocumque jeris 
comites femper erunt .Omnes Tui , qui bellifiime valent, 
plurimam Tibifalutem dicuntjin primis verb Uluflritfimus 
Frater Tuus Petrus Marcellus, optima; indolis Adolefcens, 
qui ita in his fidentiis proficit , ut certam fipem prxbeat fie 
ad fummorum virorum culmen fac ile perventurum . Vale 
vera; Virtutis exemplar . Vale . Ex Severiaj» Villa XlX. 
A'alend.Sept. 
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PER LA QUADRATURA DELLE 

PARABOLE 

Di qualfivoglia grado , 
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Colla rifpofta alia Queftione propofta dal 

Sig. G. C. 



Altltlufirifs . Sig. I). Scrofino Bifcardi Patri * 
tio Cofentino , Reggente ncl Supremo CoU ' 
later al Configito di Napoli . 
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D. A. 

L Odevole^fe alcuno altro mai, <? ileo fi ume te nuto da * /£&- 
tematici , che propongono altruiper praova d'ingegno , <z 
Jciogliere Froblemi , o di Geometria y o d'Arimmetica y quando 
tal cojlumc venga accompagnato da quelle condizioni , /0 

civi It a , e non la gara , richiede . £ non folo lodcvole t,ma cos ) 
fure antichiffimo , quanto antichi fono il favi (fimo Re degli 
Ebrei Salomone , ed Iramo RH di Tiro y che f imiglianti que • 
fiioni inviavanfia [nodare 1' uno alFaltro* J^uejleda Dio 
fcrittore delle cofe de * Fenici, vengon dette Enimmi , cdviyfxu- 
tcx , ma loro Menandro Efefio da il nome di Problemr , 7rpo- 
/3A ffiaruy come purfh Giofefo Ebreo fcrivendo contra Apio- 
ne ; che non effere Jtati y fe non di cofe alia Geometria y 6 ali'- 
Arimmetica pertinenti y la fapienza di que' duegran Rlage- 
•volmente ce'l perfuade * Neci dia noja il nome cTEnimmi ; 
perocche i Froblemi , quando tolti da quella ufitata loro fpi- 
noflta y e per modo vago y e qua fi ingergo me, fi in campo y di co - 
tal t it olo non fi fdegnano . Anche dalClavio nellagiunta drf- 
la fua Algebra , Enimmi fi differo i Froblemi figuratamentz 
propofii ne l primo libro dell* Antologiacap.^6 . , e r nmaggior 
numero r apportat ici dal Bachet al fine dei lib.%. di Diofanto . 
Ne d'altra fatta mi fembra , che fo fero gli Enimmi y che la 
Reina degli Etiopi y an do fin da Saba, 6 fia Meroe y a propor - 
re alio fiefio Re Salamone y come ne' Sagri libri fi ram- 
menta y che' n quella loro lingua gli appellano ChiJoth, 
Se cos ) <? y dobbian* credere , che s) alta Reina fu in nulla in- 
feriore alia tanto r inornat a /pazia Alefandrina , che nello 
Jcienze Matematiche avanzo d a fai il juo padre , e maefiro 
Tcone y per rapportod’ Filo flor gio. Seguirono a loro ufanza y 
1' e fcmplo i Greci : e fappiamo , che Flatonc propofe a' Mate- 
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matici doli* Accadentia il Problema della duplicazione dei 
Cubo . Altri efempli non mancano , che ci fanno avvertiti 
qucfl'ufo non ejfert flato meno frequente tragi/ antichi , ch’- 
oggi fla tra noi. Fochi d) fono ne fu qu) in Napoli per mezzo 
delle flawpe dato in luce uno da G. C.,per quanto dalla ferit - 
tura appare , valentijflmo Matcrnatico . Edb, fe'l metodo te - 
nuto dal grande Archimede in quadrar la Parabola dei pri- 
mo gr^do^abb/a luogo, o riefca anchenelle Parabole di grado 
fuperiore . Kacque il dubbio da due dioerfi pareri , che'n cid 
ebbcro Scooten , e Fermat, quegli che par dica di s), quefti cht 
chiaramente afferma di no . E il Problema fenza dubbio in- 
gegnofo , ma agevole a fcioglierfl da chi che (ia , purche voglia 
la briga di cos ) un poco fermarvifl co'l pen flero. E agevole di- 
co appigliarfl alia parte dei no , tenuta dal Fermaty td infleme 
producem e la dimoflrazionc . /mprefa forje piu malagevole <? 
quadrar tutte le Parabole di qualunque grado flenoy e queflo 
con un fol modo,veramente Geometricoqe gener ak.Or ch$ fla ? 
Chiunque a veduto 1' opere di Bartolomeo Intierifion ifl i me- 
ra arroganzafe n et a tanto giovanile , come 2 la fua , abbia 
V animo dlentrare , e mefcolarfl co ’ Matematici , e voglia far 
pruova dei fuo talento cos/ ne 11' una , come nelFaltra delle due 
cofc qu) fopra accennate; tuttocche fopraggiuntole in tempo , 
che a fludi molto da quefti lontani , e diverfl tencvafifo ogni 
fuo penflero . Se gli e riufcito bene , potrh participor della 
glori dy che s'acquiflo Abdemono di Tiro , ch'ebbe la forte di 
fciorre alcuni Problemi di Salamone> da' quali il Re /rdmo 
non feppc fvilupparfly e pur coflui altro non era , ch' un giova- 
nttto ttouct veurepoo- & detto da Menandro . Ora per mio av- 
ii fu, tutto cio e venutofatto ali' Intieri con pochi(flmiTeore - 
mi cos) propiy c facili , che farh maraviglia^come tanti fovra- 
ni Matematici ad un fentiero cos) pronto, e fp^ditOy e che loro 
era quafi trd ’ pie di , non fl feno abbattuti. Vivi felice. 
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E Sfendo proprio delle Geometriche fpeculazioni , Illu- 
ftrilfimo Signor mio, d’efler talmente tra di loro unite, 
e dipendenti, che difficilmente pofla,chi d’alcuna di quelle fi 
diletta , divenirne a badanza appagato , fenza edere ob- 
bligato ad appredereindeme almeno qualche leggiera noti- 
zia della raaggior parte di quelle ; ne fegue, che fpefie date , 
chi ad alcuna delle medefime per diletto attende, fi trovi poi 
coftrettoad intraprendere fatiche maggiori allettato,6dal- 
la dolcezza , che le defle arrecano , 6 dallaTperanza delPac- 
quiflo d’altre verita no conofciute.Quindi £,che una fatica $ 
chiami dietro 1’altra ; come appunto vedo ora edere avve- 
nutoa me, cheperaver prornolTa nelle curve fuperiorila 
dottrina de’Moderni,edegli antichi Geometri intorno quel- 
le fole curve, che Sezzioni Coniche s*appellano, mi trovo ini 
obbligo di dimoflrare un nuovo, e general metodo ( fe non 
in’ingarino ) per quella parte , che riguarda Ia quadratura 
delle Parabole di quallida grado, fpinto non tanto dalPinvito 
fatto da un valente , e dottilTimo Matematico coi propor- 
re un Problema a queda materia fpettate,* quanto da unaca- 
gione moito piu alta, e potente d’abbracciare un’occafione 
di recare a V.S. Illudridima qualche picciola tedimonianza 
delPoflequiofa riverenza, che porto al fuo fingolar merito . 
Peroche £ cosi grande in mePammirazione ,e la dima, che 
ho concepita verfo V. S. Illudridima per le tante, e fingola- 
ri virtu delle quali e ella fopra chi fi fia ornata , e cosi vivo 
1’afTetto ,che umilidimamente le porto , che non hbpotuto 
far dirneno d’offerirle quedo picciolo dono , modo dalla ri- 
verenza, e daH’amore,che di pari han luogo nelPanimo mio. 
Ne voglio io qui entrare nelPampio , e fpaziofo campo del- 
le tante , e rare doti dei fuo grand’animo ; poiche larebbe 
queda irnprefa troppo malagevole, e difuguale alie mie de- 
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boli forze, che fenza fallo refterebbero opprefTe dalla gran- 
dezza delle coPe,che ella gloriofa mente, e con raro efempio 
ha operate . Sallo , e’l fapnl fempre , finche Para in pregio la 
virtu , Italia tutta, e Ppezialmente quefta noftra Cittii , che 
tante volte ha ammirato in V.S.Iilultrils. Peloquenza de’piCk 
illuftri Oratori dellaGrecia,e dei Lazio;ed ora nel veder coi, 
locata la Puaintegritd , e’l Puo valore in cotefto Pupremo Se- 
nato, non pu6 non godere , ch’ella abbia conleguito il frutto 
delle Pue glorioPe fatiche,come che inPeparabile dal beneficio 
che ne riceve.Sallo,e’l Papra Pempre,e la Spagna,ela Francia 
tutta, che han Patto a gara in celebrare il Puo merito; avendo 
quella conferiti largamete in V.S.IllufiriPs. tutti quei premj, 
ed onori, che poteva, ciaPcun de’ quali ad altri raramente fi 
concede;e quefta co mille trombe di lode celebrati i gloriofi 
parti dei Puo maraviglioPo ingegno, miracolo de’ tempi no- , 
ll:ri,efrendo egli arricchito di tante, e si varie Pcienze, e della 
piu profonda,e varia Erudizione.Nd piu agevole mi Parebbe 
Ppiegar colla penna quella Pua dolce umaniui, e Puave genti- 
lezza di coflumi;doni cosi largamente, e in tanta copia dalla 
bonta dei Pupremo Fattore concelTile,che ficome e Porna- 
mento, c lo fplehdore ; cosi £ ancora la delizia dei Pecol no- 
ftro. Laonde le h quanto fin’ora ho detto s’aggiunger& la 
particolar obbligazione,che debbo a i tanti, e (ingolari Pavo- 
ri, che ella fi degna tutto giorno compartirmi , compiacen- 
dofi ammettermi npl numero de’ Puoi piu intimi , e divoti 
fervitori: Penzadubbio fi accorgerdogn’uno, non a ver io 
abbracciata queffimprePa molPo da defiderio, 6 vana ambi- 
zionedi gloria , ma Polamente per porgere un tributo della 
mia gratitudine h. V. S. III. mio fingolar padrone, e ficurilPi- 
mo diPenfore della vera virtu. Ma perche le Iodi, ch’ al Puo 
gran merito convengono,Pon tante , e tali ,che Polo da V.S. 
JlluftriPs. lume,e fpledore di vera eloquenza,potrebbero eP* 

Pcre degnamente celebrate , percib laPciando un’ imprePa 
troppo alie mie forze ineguale , dard principio alPafTare in- 
traprcfo. * 

Lo 
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LoSchooten nella fezzione 17. delle fue efercitazioii 
trattando della quadratura della prima Parabola afferma 
ch* ii metodo d’ Archimede fia fufficiente anco nelle qua 
drature delle curve fuperiori, cioe, come credo , delle Para 
bole di gradi piCi compofti . Maalfincontroil Fermat geo 
metra fottililfimo nel trattato de Aquationum locali ur, 
tranfmutatione giudica il detto metodo infufficiente per 1 
quadratura delle mede fime curve fuperiori . I quali diverl 
pareri, perche n£ dall’uno,n£ dalfaltro fono flati conferma- 
ti con qualche dimoflrazione , percid hanno dato occafione 
al dottilfimo Autore diproporre la feguente queflione coi 
tali parole. 

Or noi dejideriamo [apcre,fe(ia vero ilgiudicio dello Scho 6 - 
ten,d pure il fen timento dei Fermat, fe vero ilgiudicio di quel 
lo domandiamo il procejfo dei metodo Archimedeo per la qua * 
dratura delValtre curve fuperiori;fe vero aWincontro il [en* 
timento di queflo la dimojlrazione delV infujjicienza deWac 
, tennato metodo. 

Or io,benche tal propofta non fia flata fatta & me, comi 
quello,che mi conofco immeritevole dei nome di Matemati 
co,hd nodimeno rifoluto sforzarmi di fodisfare non folo all 
domanda di si valente Autore, ma ancora paffando inanzi 
fpeculazioni piu fublimi , e che ricercano una fingolar dili 
genza,darun metodo elegantifiimo , e puro geometrico d 
quadrar qualfivoglia forte di Parabole , che hanno quefl; 
propriet^, che i cubi, o pure i quadrato-quadrati delle fe 
miapplicate,Stc. hanno traloro la proporzione delfintercet 
te, 6 de’quadrati,6 cubi fatti dalle flefTe intercette, delle qual 
fi fii menzione nelle propofizioni 8. e 9. dei mio Apollonio 
e Sereno promofio ; fperando di far cofa grata a V. S. Ulu 
flri(rima,ci6,che e flata la vera, e principal cagione, chem’h 
lpinto ad intraprendere quefPaffare. 

Rifponderb dunque primieramente alia domanda delf 
Autore;dimoflrando,cheil metodo d’ Archimede non puf 
ftenderfi alia quadratura delle Parabole fuperiori, come af 
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:erm6 ii Fermat ,* e doppo darb il modo di quadrare qualfi- - 
roglia delJ’accennate Parabole, mantenendomi fempre den- 
tro leleggi della piu rigorofa Geometria, il che non s6 Ce fia 
flato ofiervato dal Fermat nel mentovatotrattato. 

Ma ii primo fcrupolo , che mi fece dubitare dei metodo 
Archimedeo , nacque da quefto , che le leconde , terze , e 
quarte Parabole, &c. delPaccennate propofizioni non hanno 
altro, che un fol diametro, dal quale fon divife in due parti 
uguali tutte 1’applicate al medefimo , come poco apprellb - 
fi dimoftrer& ; onde eirendo il metodo Archimedeo appog- 
giato a quellaproprieti della Parabola prima, che qualfivo- 
glia diametro divide in due parti uguali tutte 1’applicate al 
medefimo, par che ne legua ancora, che mancando que fla 
proprieta de’ diametri nelPaltre Parabole, manchera anco il 
metodo diventando inefficace per la defiderata quadratura. 

Quello perb, ch’h^ fatto uniformarmi in tutto coi fenti- 
mento dei Fermat & flato Taver conofciuto,(^g. i.) che nel- 
la Parabola cubica, il primo triangclo ADC no hd la nropor- 
2ione dovuta al fecondo triangolo ABC; Ia dicuicufpide . 
& in B,punto fatto dalla toccante FBG parallela ad AC. Im- 
perbche nella Parabola cubica della prop.S. AF & uguale al- 
ia radice q. di i- dei quadrato AD ; e per il metodo Archi- 
medeo dovrebbe efTere jr d’AD. 

Dalle qua li cofe fi vede chiaramente,che lo Schcoten nel 
citato luogo paribcon conjetture,!nfciando d’accertaiTene 
colla dimofirazione . Nella qual’ opinione via piu mi ci con- 
fcrmo, confiderando aver inciampato nel medefimo errore 
alia fezzione 1 9. delio flefio traittato ; dove, doppo d.’aver 
trovato il centro della gravitd nella prima Parabola co me- 
todo dipendente dalla nominata proprietd de diametri , afi- 
Fermhjche anco queflo metodo riufciva nelle curve fuperjo- 
rgonde,fe per curve ftiperiori intende Parabole, il che no pub 
negari!, parmi , che fenza dubbio fi fia allontanato dal vero. 
EgPebcn vero per6,che confiflendo il metodo Archime- 
• nelPinfcrizione dfinfinititriangoli dentro la Parabola, la 
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proporzione de’ quali £ fempre la medefima, e nota; non in" 
tendp di dimoftrare infufficiente perla quadratura qualli- 
voglia metodo , che pu6 dipendere dalPinfcrizzione , anco 
de’trian goli,ma lolamente quello, chcadoperb il principe 
de’ Geometri Archimede. 

Che poi le Parabole fuperiori non abbino altro , che un 
diametro , dal quale fiano divife in due parti uguali tutte 
1’applicate, fi pu6 in tal maniera brevemente dimoftrare. 
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Sia la Parabola 
ABC la leconda 
della propofizione 
8 . dei mio Apollo- 
nio, nella quale i 
cubi delle femiap- 
plicate hanno tra 
di loro la ftefta 
proporzione , che 
rintercette.il ver- 
tice di queftafta A, 
il diametro , che 
taglia ugualmente 
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tutte Tapplicate AD. 1 ’applicate al medefimo ftano DC, BE. 
Da quallrvoglia punto prefo in quefta curva, come B, fi tiri 
la toccante FBG,dalla quale Ita ragliato il diametro prolon- 
gato, in F.Dal puto A fi tiri AC parallela alia toccante FBG, 
e da punti B,C, le rette BL, CH parallele al diametro AD , 
e dal vertice A,la toccante AIH. Tiratedoppo da punti 
B,C ,Ie femiapplicateBE,CDal diametro AD, dico, che BL 
non taglia ttgualmente in K la retta AC parallela alia toc- 
cante FB, e terminata nella Parabola. 

Sia la retta AI 30 x . AH ao y . e ii quadrato dei parame- 
tro fia act. Per la propriet il di quefta Parabola,, A E, o pure I 1 ? 

far 4 3)-* a *.onde eirendo AE fubdupla d’AF per la propoli- 
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zione 2 1 . dei mio Apollonio; fari tutta la retta FE , 6 pure 
JK uguale a quefta quantiti Parimente AD, 6 pur CH 

fara . E perche i triangoli AIK , AHG fon fimili : percid 
fatte le dovute operazioni,avererao queft’ equazione gxsc 
ao yy . dalla quale (i conofce, che x non 6 la meti d’j, cioe, 
che AI non e uguale ad IH. onde ne anco AK fai^ uguale 
a KG . la qual cofa fi doveva dimoftrare. 

£d ecco,Illuftrifiimo Signor mio,chiaramente dimofirata 
J’infiufiicienza dei metodo Archimedeo, come domanda l’e- 
rudito Autore;reftaora,chepalfi al fecondo punto , la qual 
cofa accioche fia da me fatta colla maggior chiarezza, e or- 
dine, che fiapofiibile,latratterd in quefto modo. 

Primieramente dar6 un metodo facilifiimo di quadrar 
tutte le Parabole della propofizione 3. delTaccennato Apol- 
lonio, premettendo a quefto fine due facilillimi Teoremi.Se- 
condopaflerd alia quadratura delle Parabole della p.propo- 
fizione dei medefimo trattato,fervendomi quafi dello fiefio 
metodo, e premettendo medefimamente due altriTeoremi 
facilifiimi, e fimilifiimi a maggior fegno a’ primi due ; ledi- 
mofirazionide’quali Teoremi faranno da me pallate fotto 
filenzio,per non abu&rmi della pazienza di V. 111. 4cuifa- 
ranno molto ben note. Sia dunque quefto il 
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Se nelparallelogram- 
mo DI, il di cui diame- 
tro AB, vertice A,dia- 
metroil lato AD,l’ap- 
plicate nell’ angolo A 
DB,fi defcrivera la pri„- 
ma Parabola AGB ,di 
modo , che pafti per il 
punto B . dico , che U 
fbmma di tutti i qua- 
drati, che fi pofiono fa. 
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re da tutte finfinite linee dei parallelogrammo DI, ogn*una 
delle quali e uguale, e parallela alia retta AD, una delle qua- 
li li rapprefenta dalla linea EH, fara alia fomma di tutti i 
quadrati dell’infinite linee dei triangolo AFBI , una delle 
quali fi rapprefenta dalla retta HF ; come tutte le linee dei 
parallelogrammo DI,a tutte le linee dei trilineo AGBI; cioe, 
come il parallelogramo al trilineo. Ma, le la curva AGB fari 
la feconda, 6 cubica delfaccennata propofizione, nella qua- 
le i cubi delle lemiapplicate fono come fintercette, dico, che 
la fomma di tutti i cubi delfinfinite linee dei parallelogram- 
mo DI , ogn’una delle quali e uguale , e parallela al diame- 
tro, come fbpra s’£ detto,fara alia fomma de’ cubi delfinfi- 
nite linee dei triangolo ABI ; come tutte le linee dei paralle- 
logrammo DI , a tutte le linee dei trilineo AGBI ,• 6 pure , 
come il parallelogrammo DI , al trilineo AGBI. II fimile li 
deve intendere delle Parabole piu alte , mutando fempre le 
Potefta , fecondo il grado delle medefime curve. 
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TEOREMA SECONDO. 
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Nel parallelogrammo 
DB, tirato il diametro 
AC, dico,che la fomma 
di tutti i quadrati del- 
finfinite linee dei paral- 
lelogrammo , ogn’ una 
delle quali & uguale , e 
parallela al lato BC, fa- 



tripla della fomma di tutti i quadrati, fatti dalfinfinite li- 
nee ,che fi pollonotirare dentro il triangolo ACB parallele 
al latoBC,una delle quali fi rapprefenta dalla retta GF.Ma la 
fomma dc’cubi, fatti dalfinfinite linee dei parallelogrammo, 
fara quadrupla della fomma di tutti i cubi, fatti dalfinfinite 
linee dei triangolo. Lofteflo s’intenda delle Potefiapiii al- 
te, olfervando lcmpre la proporzione accennata. 

Da’ 







io 

Da’ quali Teoremi, credo, che di gi^ abbia V.S.II 1 . com- 
orefo quanto far6 per dire intorno la quadratura {fig. 2}; 
oer6che,per il fecondo Teorema , la foraina di tutti i qua- 
drati delfinfinite linee dei parallelogrammo DI d tripla del- 
a fomma di tutti i quadrati deirinfinite linee dei triangolo 
ABI . ma, per il primo Teorema, come e la fomma de’qua- 
drati dei parallelogramo alia fomma de’ quadrati dei trian- 
golo, cosi il parallelogrammo DI, al trilineo AGBI; dunque 
ancoil parallelogrammo fara triplo dei trilineo AGBI: mi 
nilo fpazio Parabolico AGBD, far^i, come tre a due ; e tutta 
la Parabola CAGB ,fari fefquiterzadel maliimo triangolo 
CAB. Se poi la curva AG 3 fari la feconda delfottava pro- 
pofizione, nella quale i cubi delle femiapplicate fono tra lo- 
ro , come fintercette: operando della medefima manicra , 
trove.remo, che il parallelogrammo Di, fara quadruplo dei 
trilineo AGBI ; e per confeguenza tutto Io fpazio Paraboli- 
co CAGB fara al malfiino triangolo CAB, come a 2. 

Lo fleflb modo fi tcrri per aver la quadratura delle cur- 
ve piu compofte, intorno alie quali non mi tratterrb di van- 
taggio; ma pafferb alia quadratura delfaltre Parabole, nelle 
quali i cubi , 6 quadrato-quadrati , &c. delle femiapplicate 
hanno tra di loro ia medefima proporzione, che i q jadrati, 
o cubi delfintercette ; premettendo a quefto fine i leguent» 

due Teoremi. / . , 

/ 

TEOREMA TERZO. 

Ripigliatalafig. 2. dei primo Teorema, fe Ia curva AGB 
fara la feconda, 6 cubica Parabola della 9. propofizione, nel- 
la quale i cubi delle femiapplicate hanno tra loro la medefi- 
ina proporzione de’ quadrati delfintercette, e tirata qualli- 
voglia EH parallela al diametro , fi trovera una media pro- 
porzionale tra le rette EH, HF . dico, che la fomma de’ cu- 
bi delfinfinite linee dei parallelogrammo DI, ogn’una delle 
nu' ’i e 11 guale,e parallela alia retta DA, come apparifce del- 
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' Fig.2. ^ tr 

[ la retta HE,fara alia 
fomma di tuttii cubi 
d’altrettante infinite li- 
nee medie proporzio- 
nali tr^ tutte le rette 
dei parallelogrammo 
DI, e quelle dei trian- 
golo ABI, una delle 
quali fi rappresfcta daL 
la retta HK , come la 
, B fomma di tutte le linee 

dei parallelogrammo DI , alia fomma di tutte le linee dei 
trilineo AGBI: cio 6 ,come il parallelogrammo DI, al trilineo 
AGBI. 

Ma fe la curva AG 8 far&la terza dellamedefima 9 . pro-* 
pofizione,nella quale i quadratoquadrati delle lemiapplica- 
te fbno tra di loro , come i cubi delfintercette , e tra le rette 
EI 1, HF fi troveranno due medie proporzionali, la prima, e 
la maggior delle quali fia HK , dico , che la fomma di r utti i 
quadrato-quadrati dell’infinite linee dei parallegrammo DI, 
fari alia fomma di tutti i quadrato-quadrati d’altrettante in- 
finite medie proporzionali , una delle quali fi rapprefenta 
dalla retta EK , come ii parallelogrammo DI, al trilineo 
AG31. Il medeiimo s’ intenda delle curve pita compofle, 
mutato perb 1’ordine delle PotefH, come £ conveniente. 

TEOREMA QUARTO. 

/ 

Se nel parallelogrammo DI, il di cui diametro fia AB , fi 
defcriveni la Parabola prima AFB , che paffi per il punto B, 
il di cui vertice fia A , diametro AD , 1’applicate nelfangolo 
ADB ; dico, che, fe fi tirer^ qualfivoglia applicata GF , che 
tagli ii diametro dei parallelogrammo in H, e il lato BI in E, 
ne feguiranno due proprieti: Ia prima delle quali fari , che 
Je rette GE , GF , GH$ faranno in una continua proporzio- 
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A | ne,elafeconda,cheil comporto di tut- 

ti i cubi dell’ infinite linee dei paralle- 

\ \ip _ logrammo DI, una delle quali fi rap- 
O 1 \ E prefenta dalla retta GE , fari al com- 

\ porto di tutti i cubi dell’ infinite fe- 
\ \ miapplicate dentro la femiparabola 
' AFB , una delle quali fi rapprefenta 

D — " dalla retta GF , come 5. i 2. Ma fe la 

Parabola AFB fari la feconda , 6 cu-* 
bica della propofizione 8. , dico , che 
' GF fari la maggiore delle due pro- 

porzionali , che cadono tra le rette EG, GH ; e che la fom- 
ma di tutti i quadrato-quadrati delFinfinice linee dei paralie-^ 
logrammo DI, fari alia fomma di tutti i quadrato-quadrati 
djelfinfinite femiapplicate, una delle quali fi rapprefenta dal- 
la retta GF, come 7. a 3. Lo ftelfo s’intenda delfait re pa- 
rabole , mutato per6 fempre il numero delle Poterti fecon- 
do 1’ordine accennato r • . . : . i . 




Da* quali due Teore- 
mi (i cava maraviglio- 
famete la quadratura 
di tutte le parabole 
della 9. propofizione. 
Imperoche fia la pa- 
rabola AGB la feeon- 
da , 6 pure la cubica 
delfaccenata propofi- 
zione, nella quale i cu- 
bi delle femiapplicate 



hanno tra di loro la proporzione de* quadrati delfintercet- 
to, e cortriiita la figura 2. cifi aggiunga di piCi la Parabola 
pr» ;r ia , il di cui vertice fia A , diametro AI, le femiapplicate 
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nelPangolo AIB , c con tal* paramctro, che pafli per il 
punto B . Tirata qualfivoglia HE parallela ad AD, per il fe- 
condo Teorema, cosi fara HE, aKH, come HK, ad HF; 
onde per il primo Teorema, la fomma di tutti i cubi delfin- 
finite linee dei parallelogrammo DI, farjl alia fomma di tut- 
ti i cubi deirinfinite femiapplicate dentro la femiparabola 
AKB,una delle quali (i rappf efenta dalfapplicata HK, come 
il parallelogrammo DI al trilineo AGBI; ma la fomma di 
tutti queBi cubi, alia fomma degli altri,per il fecondo Teo- 
rema t , come 5. & 2. ; dunque anco il parallelogrammo DI 
fara al trilineo AGBI, come 5. h 2. Ma alio fpazio femipara^ 
bolico, come 5 . a 3 . 11 che da altri e Bato dimoBrato . Delia 
BelTa maniera facendo nelle Parabole piu alte di qtiefto ge- 
nere troveremo la di loro quadratura. 

E queBo bafii per adempire quanto da me s’era promef* 
fo appartenete alia quadratura delle Parabole, foggiungen- 
do di piCi., che fe lo Schooten avelfe ufata un p6 piCi di dili- 
genza in efamiriare attentamente il metodo intorno la qua- 
dratura della prima Parabola addotto nella fezzione 1 7. dei 
medefimo trattato , e nelfultimo capitolo della defcrizzione 
in piano delle Sezzioni Coniche, poteva fenza dubbio afier- 
mare, che avelfe luogo nelle curve fuperiori, il che forfe n5 
conobbe per non elferfi incamminato per la Brada diritta, 
ufando dimoBrazioni improprie , e non naturali , come co- 
nofcera chiaramente , chiparagoneri il metodo da me qui 
addotto con quello riferito dal medefimo Autore ne’luoghi 
citati.La qual cofa £ degna di grandilfimobiafmo lopratut- 
t-o nella Geometria, fcienza fopra qualfivoglia, femplice,c 
pura. 

Gradifca intanto V. S. IlluBrils. quefta mia picciola,ma 
olfequiofaofFepta, in quella guifa, che anco i Principi grandi 
non idegnano gradire qualfivoglia picciolo dono , che ven- 
ga da mano divota, e riverente; aflicurandola, che fe averd 
la fortuna di conofcere efierle Bato grato queBo legno del-s 
1 ’ofiervanza , e attenz ione delfanimo mio,mi Bimerb fom- 
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mamente onorat o,e contento per aver eofeguito quanto da 
me ardentemente fi defiderava.E pregandole dal Cielo ogni 
felicita per 1’avanzamento delle belle lettere,e di tutti i buo- 
ni fpezialmente,refio facendole divotiflima riverenza. 

Di V.S. Illuflrifs. ' ' ’ 13 
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Kapoli 6 . Maggio 170 6 . *' ' 
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